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Exerćıcio 2. Encontre a equação do lugar geométrico dos pontos do espaço (ou seja, do
conjunto de pontos do espaço) equidistantes da reta r : X =

(
0, 0,−1

4

)
+ λ(0, 1, 0), λ ∈ R e

da reta s : X =
(
0, 0, 1

4

)
+ λ(1, 0, 0), λ ∈ R.

Resolução: Sejam A =
(
0, 0,−1

4

)
∈ r e B =

(
0, 0, 1

4

)
∈ s pontos nas retas e u = (0, 1, 0)

e v = (1, 0, 0) vetores diretores de r e s, respectivamente.

Dado P = (x, y, z), temos que

−→
AP ∧ u =

∣∣∣∣∣∣
i j k
x y z + 1

4

0 1 0

∣∣∣∣∣∣ =
(
−z − 1

4
, 0, x

)

−−→
BP ∧ v =

∣∣∣∣∣∣
i j k
x y z − 1

4

1 0 0

∣∣∣∣∣∣ =
(
0, z − 1

4
, y

)

Portanto

d(P, r) =
||
−→
AP ∧ u||
||u||

=

√
z2 +

z

2
+

1

16
+ x2

d(P, s) =
||
−−→
BP ∧ v||
||v||

=

√
z2 − z

2
+

1

16
+ y2

Sendo assim,

d(P, r) = d(P, s) ⇒z2 +
z

2
+

1

16
+ x2 = z2 − z

2
+

1

16
+ y2

⇒x2 − y2 + z = 0

⇒z = y2 − x2

Que caracteriza a equação de um paraboloide hiperbólico.
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