MAT-5865 - TRABALHO 3

Entregar até as 23h59min do dia 5 de dezembro exclusivamente por
e-mail. Identifique-se nas sua folhas de resposta. A soma dos pontos é
13, mas a nota satura em 10.

Exercicio 1. Seja L a assinatura contendo os simbolos de constantes L
e T, e o simbolo de relagao binaria <. Seja T a L-teoria axiomatizada
por:

(i) “<” ¢é ordem linear: Va(—(z < z)); VaVyVz((x < y Ay < z) —
r<z);VaVy(r <yVae=yVy<uzx);
(ii) “<” édensa: VaVydz(z <y = (x < zA 2 <y)
(iii) “<” possui maximo e minimo: Vo(L < x Az < T), onde t; <ty
abrevia t; < ty Vt; = ts.

(a) (3,5 pontos) Mostre que T tem um unico modelo enumeravel, a
menos de isomorfismos (mostre, pelo método do vai-e-vem que
todo modelo de T' é isomorfo ao intervalo [0,1] N Q, ou também,
Q U {+£o0}; tome cuidado com as interpretagdes dos simbolos de
constantes).

(b) (1,5 ponto) Mostre que T' é completa, no sentido que se ¢ for uma
L-sentenga, ou T' = ¢, ou T |= (—¢). [Sugestao, use o item (a).]

(c) (4,0 pontos) Mostre que 7" admite elimina¢ao de quantificadores.
[Sugestao: reduza ao caso em que a féormula ¢(Z) seja da forma
Jy ¢(Z,y), onde ¥ é uma conjuncao de férmulas atomicas apenas, e
faga uma argumentacao por inducao na quantidade dessas féormulas
atomicas, que serao de dois tipos, “t; =t5”, e “t; < ty”, onde T} e
ty sdo L-termos — uma varidvel, ou um simbolo de constante.]

(d) (4,0 pontos) Mostre que o modelo enumerdvel de T' tem 2% auto-
morfismos (isomorfismos crescentes). [Sugestao: argumente com o
modelo Q U {#o0}.]




