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1 Aula 21: Funcgoes Vetoriais e Curvas Espaciais

Exercicio 1. Calcular lim;_,q [F(t)] se:

7(t) = cosh(t)i + senh(t)] + arctan(t)k.

1.1 Resolugao do Exercicio 1
Calcula-se o limite de uma funcgao vetorial por componentes. Sendo

lim [z(t)] = a,

t—to
Jim [y(t)] =0,
Jim [2()] = c,

vale que: L
lim [F(t)] = ai + bj + ck.

t—to

As trés fungbes componentes do vetor posicao deste exercicio sao continuas
em t = 0. Isto permite calcular o limite substituindo diretamente o valor. Como

{etJret] B eV + ef

=1
2

}g% [cosh(t)] = }g%

. et — et o0 _ 0
}g% [senh(t)] = }gl(l) { 5 } = =0,

}gr(l) [arctan(t)] = 0, (tan(0) = 0),
entao:

lim [cosh(t)f—!— senh(t)j + arctan(t)l;} =i

t—0

A defini¢ao de limite de uma funcéo vetorial e exercicios resolvidos andlogos
esta disponivel aqui.

2 Aula 28: Planos Tangentes e Aproximacoes
Lineares

Exercicio 2. Determinar uma equagao do plano tangente a superficie

z=f(z,y) = Va2 +y°

no ponto do dominio (8,6).


https://www.youtube.com/watch?v=f1mybVp2dE8&list=PL8v7luSb9qi4ddC9f3f0rRVB13XQ69YnX&index=144

2.1 Resolucgao do Exercicio 2
A funcao )
fla,y) = Va2 +y? = (2 +y°)?

é bem definida, continua e diferencidvel no ponto (8,6).
Avaliando f no ponto (8,6) tem-se:

20 = f(8,6) = /82 + 62 = \/(2-4)2 + (2-3)2 = 2¢/42 + 32 = 2y/16 + 9 = 2v/25 = 10.

A derivada parcial de f relativo a x é:

folz,y) = = (22 +y2)_% U= —

N —

Avaliando no ponto (8, 6) encontra-se:

8 8 4
2(8,0) = ——— = — = —.
f( ) /82+62 10 5
A derivada parcial de f relativo a y é:
Lo, oy-3 y
= — . 2 = ——
Avaliando no ponto (8, 6) tem-se:
6 6 3
2(8,6) = ——— = — = —.
f«(8,6) =ier 10 5

A equagao do plano tangente a superficie no ponto (xg, yo, 20) é:

z =z + f2(20,Y0)(x — 0) + fy(z0,90)(y — yo)-

Ou seja, para o ponto (8,6,10) e a superficie dada a equagdo do plano
tangente é:

4 3
:1 —_ —_— p— — .
z 0+5(x 8)+5(y 6)

Uma exercicio analogo encontra-se aqui.


https://www.youtube.com/watch?v=1f3_uak5htQ&list=PL8v7luSb9qi4ddC9f3f0rRVB13XQ69YnX&index=192

