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1 All-Sequéncias

Exercicio 1. A soma de cinco nimeros inteiros miltiplos de trés consecuti-
vos é S. Em func¢do de S, qual o menor deles? Exemplo. Para a sequéncia
(3,6,9,12,15) a soma é 45 e o menor deles é 3.

1.1 Resolucao do Exercicio 1

Cinco multiplos de 3 consecutivos formam uma sequéncia do tipo Progressao
Aritmética (PA) a,41 = a,, + r de passo r = 3:

(3n —6,3n — 3,3n,3n + 3,3n + 6).

A soma dos cinco nimeros inteiros multiplos de trés consecutivos pode ser
escrita como:

(Bn—§)+(Bn—8) +3n+ (3n+3) + (3n+6) =5,
15n =5,
para algum n € Z. Ou seja, S deve ser multiplo de 15 :

S

O menor nimero miltiplo de 3 em funcao de S é:

35 S



2 Al8-Representacao de Funcoes como Séries
de Poténcias

Exercicio 2. Qual a representacdo em séries de poténcia da fungao

f(x) = arctan (g)

e para quais valores de x a série converge?

2.1 Resolucao do Exercicio 2

Sabe-se que:

d
/ 1—|-7x322 = arctan(z) + C. (1)
O plano sera escrever primeiro a fungao
1
o) =1

como série de poténcias. Segundo, calcula-se a integral em (1).
A série geométrica é convergente quando |¢] < 1 e neste caso é possivel
calcular a soma:
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Colocando a = 1 e trocando g por = escreve-se:
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Utilizando (2) a funcdo f(x) reescreve-se como:

f(x) = 71 — (1_x2) = Z (—"132)”, |—"I}'2’ < ].,
n=0
Fla) = (-1, ] <1,
n=0

Integrando nos dois lados da equagao anterior:

/f(x)dm/;(l)"mzndx, z| < 1.

Como a série é convergente quando |z| < 1 pode-se trocar a ordem entre os
simbolos de integracao e derivagao:

/f(x)dx _ ;(—1)"/#%, o < 1,
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Por (1) encontra-se:

0 x2n+1
arctan(z) = Z(fl)"ml 1 |z < 1.

n=0

Uma resolugao em video até o passo anterior encontra-se aqui. Trocando x

por 3 segue:
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https://www.youtube.com/watch?v=3d4I82OMjpY&list=PL8v7luSb9qi4ddC9f3f0rRVB13XQ69YnX&index=133

