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Aula de hoje:

Produto misto - parte 2

Pontos no espaço

Estudo da reta   - parte 1
● Equação vetorial da reta 
● Equação paramétrica da reta



Produto misto



Expressão algébrica do produto misto

Proposição.  Considere os vetores na base canônica

Produto mistoExpressão algébrica do produto misto



Note: Dizer que o produto misto é zero é o mesmo 
que dizer que os 3 vetores são LI:



Mais sobre a geometria do produto misto: volume do paralelepípedo 



Volume do tetraedro



Exemplo



Qual o volume do tetraedro cujas arestas são definidas a partir dos vetores dados?

Exercícios para casa



Pontos no espaço dados em coordenadas
Vamos denotar por         o conjunto de pontos no espaço.  

Fixemos a base canônica C =                  de  V3 e fixemos também um ponto O de          .                             

A sequência (O,             ) é chamada sistema de coordenadas de       . 

O ponto O é chamado origem do sistema de coordenadas. 
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As coordenadas de ponto P de         são definidas como as 
coordenadas do vetor          na base canônica:   
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Note: A origem do sistema de coordenadas                        é expressa como

O = 

Note, portanto, que a partir da origem O como referencial, podemos identificar as 
coordenadas de um vetor na base canônica e as coordenadas de um  ponto neste sistema: 

P



Na 3ª aula, vimos a soma de ponto com vetor. 
Vamos retomar essa definição e incorporá-la  no que acabamos de apresentar, considerando 
agora em coordenadas:



De uma maneira mais geral:



RetasEstudo vetorial da reta 

r

A

Esta é a chamada EQUAÇÃO VETORIAL DA RETA.



Exemplo

Dê a equação vetorial da reta que passa pelo ponto                              e tem vetor diretor



Exemplo

Dê a equação vetorial da reta que passa pelo ponto   P = (1,2,0)  e é paralela ao eixo-z.
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Note: um vetor diretor 
para a reta r que passa 
pelos pontos A e B é 
o vetor
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Você terá que usar essa ideia para resolver o EPPA 6
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Dê  a equação vetorial da reta r que passa pelos 
pontos A e B.
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A = (3, 3, 2)

B = (1, 5, 2)

Exemplo



É obtida passando a equação vetorial em 3 equações escalares das coordenadas: 

 

Esta é a chamada EQUAÇÃO PARAMÉTRICA DA RETA.

C

Equação paramétrica da reta



z r

A reta r da figura é paralela ao eixo Oz.

Dê  as equações da reta r na forma vetorial 
e  na forma paramétrica.

O

Exercício



Estudo de casos: equação vetorial e paramétrica dos eixos
coordenados 

Faremos em aula.



Exercício

Verifique se as retas dadas são concorrentes: 


