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Critério de Liapunov Seja (X,,),>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias independentes com E[X,] = p,, e
Var(X,) = 02 < oo com pelo menos um o2 > 0. Seja s2 = 07 + 05 + ... + 02. Se existir § > 0 tal que
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1. Seja (X,,)n>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias independentes com P(X,, = n®) = P(X,, = —n®) =
Mostre que satisfaz a condicao de Liapunov .
Solugao

Observe que E[X;] =0 e que Var(Xy) = k2°.
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2. Seja (X,,)n>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias independentes onde X,, tem distribui¢do uniforme no
intervalo (0, 1). Seja (Y;,)n>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias independentes onde Y;, tem distribuicao
uniforme no intervalo (0,2). Os Y, sdo independentes dos X,,. Prove a condigdo de Liapunov.

Solugao

Conhecemos que Var(Xy) = & e que Var(Yy) = %

Note que a varidvel aleatéria Xj — E[X}] tem distribui¢ao uniforme no intervalo (—%,3) e portanto

| X}, — E[X}]| tem distribuicdo uniforme no intervalo (0, 3).

Consequentemente
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Com o mesmo argumento temos que |Yj;, — E[Y;]| tem distribui¢do uniforme no intervalo (0,1) e
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e
0

Consideremos a sequéncia Sa,.

52 =Var(Sy,) = Z Var(Xy + Yz) Z [Var(Xy) + Var(Yy)] Z ni
k=1 k=1 k=1
Note que
E[|(Xx + Ya) — E[(Xy, + Y2)II’) = E[|(X), — E[X&]) + (Y& — E[V3])]’] <
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No caso impar So,_1,
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