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Prova da completude

D1, 02,03, 0, Pn [F Y = 01, 02,03, .., Pn F 9
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Prova da completude

D1, 02,03, 0, Pn [F Y = 01, 02,03, .., Pn F 9

1. 1,02, on BV = E 01— (g2 = ...(¢n — ¥)...))
2. FEx=Fx
3. F Y1 — (@2 — (Son — ¢))) = P1,92,--,Pn F ¢
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Prova da completude - Passo 2

Ex=Fx
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Prova da completude - Passo 2
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Prova da completude - Passo 2

=X

p| P Pn X i -

F|F F T pi = {ilp, :: ZEZ; _ ; (1)
F|F T T

FlT F T

FlT T T

T|F F T

T|F T T

T[T F T

T[T T T
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Prova da completude - Passo 2

=X

p1 | P2 Pn X if v(p)=T
Pi IT v{pi

F|F F T plz{ﬁ £ v(pr) = F (1)
FF T T P Pi) =
F| T F T
F| T T T
T|F F T Para cada linha /, um sequente:
T|F T T
L F T P12, s Pn - X
T|T T T

Renata Wassermann Légica Aula 10 4 /14



Prova da completude - Passo 2

Fx
P1 P2 Pn X
F|F F T
F | F T T
FI|T F T
— 5 ,...,_‘ ,I_
ETT T T p1, P2 pi = x
T|F F T
T|F T T
T| T F T
T| T T T
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Prova da completude - Passo 2

Para cada linha [:
PL, P2, Pn - psev(p) =T
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Para cada linha [:
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Prova da completude - Passo 2

Para cada linha [:
PL, P2, Pn - sev(p) =T
P1, P2, -, Pn - mp se v(p) = F

Prova por indugdo estrutural.
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Prova da completude - Passo 2

Para cada linha [:
PL, P2, Pn - sev(p) =T
P1, P2, -, Pn - 7 se v(p) = F

Prova por indugdo estrutural.
Base: p=p, pFpe—-pk-p
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Prova da completude - Passo 2

Para cada linha [:
PL, P2, Pn - se v(p) =T
P1, P2, -, Pn - 7 se v(p) = F

Prova por indugdo estrutural.

Base: oy =p, pFpe—-pk-p

Se ¢ = =), temos dois casos:

vie)=T=v(Y)=F = p1,p2, s Pn = =% = P1,P2, s Pn = ¢
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Prova da completude - Passo 2

Para cada linha [:
PL, P2, Pn - se v(p) =T
P1, P2, -, Pn - 7 se v(p) = F

Prova por indugdo estrutural.

Base: oy =p, pFpe—-pk-p

Se ¢ = =), temos dois casos:

vie)=T=v(Y)=F = p1,p2, s Pn = =% = P1,P2, s Pn = ¢
vip)=F=v(Y)=T = p1,p2, s Pn - ¢
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Prova da completude - Passo 2

Para cada linha [:
P1: P2, Pn-pse v(p) =T
PL, P2, .-, Pn - 0 se v(p) = F

Prova por indugdo estrutural.

Base: oy =p, pFpe—-pk-p

Se ¢ = =), temos dois casos:

V(@) =T = v(¢)=F = P1,P2, -, Pn b =0 = P1, P2, s Pn I
vip)=F=v(Y)=T = p1,p2, s Pn - ¢

Usando a regra da dupla negacao,

P1, P2,y Pn 0 = Pp1, P2, o, Pn 0
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Prova da completude - Passo 2

Ex=Fx
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Prova da completude - Passo 2

Ex=Fx

(a) Para cada linha da tabela, um sequente: se p; é T,
Pi=pi, senao, —p;.
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Prova da completude - Passo 2

Ex=Fx

(a) Para cada linha da tabela, um sequente: se p; é T,
Pi=pi, senao, —p;.
®SexéT,p1,p2, ... PR X
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Prova da completude - Passo 2

Fx=Fx

(a) Para cada linha da tabela, um sequente: se p; é T,
Pi=pi, senao, —p;.

®SexéT,p1,p2, ... PR X
® Sendo, p1, P2, ..., Pn - X
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Prova da completude - Passo 2

Fx=Fx

(a) Para cada linha da tabela, um sequente: se p; é T,
Pi=pi, senao, —p;.
®SexéT,p1,p2, ... PR X
® Sendo, p1, P2, ..., Pn F X
(b) Juntar os sequentes em uma Unica prova. (Ex.:
FpAg—p)
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Equivaléncia Légica

p—qge—pVgtém a “mesma’ tabela verdade.
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Equivaléncia Légica

p—qge—pVgtém a “mesma’ tabela verdade.

MasepAgq—perV-r?

Definicao

p=yYssepEey o
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Equivaléncia Légica
p—qge—pVgtém a “mesma’ tabela verdade.
MasepAgq—perV-r?

Definicao

p=yYssepEey o

Exemplos:

*p—=qg=-qg—>-p

Renata Wassermann Légica Aula 10 8 /14



Equivaléncia Légica
p—qge—pVgtém a “mesma’ tabela verdade.
MasepAg—perV-r?

Definicao
p=yYssepEey o
Exemplos:

*p—qg=-q—-p
s pAg—=r=p—(g—r)

Renata Wassermann Légica Aula 10 8 /14



Validade de férmulas

Ideia: Transformar em formato mais facil para testar
validade.
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Validade de férmulas

Ideia: Transformar em formato mais facil para testar
validade.

Exemplo: pAgq—perV-r
Generalizando: ¢V pV —p V9 é vélida!
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Forma Normal Conjuntiva (FNC/CNF)

Literal: um atomo ou sua negacio. L= p|-p
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Forma Normal Conjuntiva (FNC/CNF)

Literal: um atomo ou sua negacio. L= p|-p
Clausula: disjuncdo de literais. D:=1L|LvD
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Forma Normal Conjuntiva (FNC/CNF)

Literal: um atomo ou sua negacio.
Clausula: disjuncdo de literais.

CNF: conjunc¢do de cldusulas.
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Forma Normal Conjuntiva (FNC/CNF)

Literal: um atomo ou sua negacio.
Clausula: disjuncdo de literais.

CNF: conjunc¢do de cldusulas.

Exemplos:

®* (mqVpVr)A(=pVr)Aq

Renata Wassermann Légica Aula 10

L= p|l-p
D:=L|LVD
C:=DIDANC

10 / 14



Forma Normal Conjuntiva (FNC/CNF)

Literal: um atomo ou sua negacio.
Clausula: disjuncdo de literais.

CNF: conjunc¢do de cldusulas.

Exemplos:
®* (mqVpVr)A(=pVr)Aq
e (pVr)A(=pVr)A(pV-r)
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L= p|l-p
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Forma Normal Conjuntiva (FNC/CNF)

Literal: um atomo ou sua negacao.
Clausula: disjungdo de literais.

CNF: conjun¢do de clausulas.

Exemplos:
° (mgVpVr)A(-pVr)Aq
* (pVr)A(=pVr)A(pV-r)
* (=(pvag)vr)n(qVr)
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Forma Normal Conjuntiva (FNC/CNF)

Literal: um atomo ou sua negacao.
Clausula: disjungdo de literais.

CNF: conjun¢do de clausulas.

Exemplos:
° (mgVpVr)A(-pVr)Aq
* (pVr)A(=pVr)A(pV-r)

* (Hlpva)vrAdtevr)

Renata Wassermann Légica Aula 10

L:=pl-p
D:=L|LVD
Cu:=DIDANC
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Por que CNF?

1. Uma férmula em CNF é vdlida sse todas as suas clausulas s3o
validas.
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Por que CNF?

1. Uma férmula em CNF é vdlida sse todas as suas clausulas s3o
validas.

2. Uma clausula é valida sse ela contém um atomo e sua

negacao.

(p é satisfativel sse = ndo é valida)
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Transformar em CNF - Tabela Verdade

plal-p|-g|p—=—-q|qV-p|(p——q)—(qV-p)
TITIF|F| F T T
TIFIF|T| T F F
FITITIF| T T T
FIF|T|T| T T T
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Transformar em CNF - Tabela Verdade

plal-p|-g|p—=—-q|qV-p|(p——q)—(qV-p)
TITIF|F| F T T
TIFIF|T| T F F
FITITIF| T T T
FIFIT|T| T T T

v((p — —q) = (g —p) = F apenas quando v(p) = T e v(q) = F
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Transformar em CNF - Tabela Verdade

plal-p|-g|p—=—-q|qV-p|(p——q)—(qV-p)
TITIF|F| F T T
TIFIF|T| T F F
FITITIF| T T T
FIFIT|T| T T T

v((p — —q) = (g —p) = F apenas quando v(p) = T e v(q) = F
(p—=—q) = (qV-p)=-pVg
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Exemplo

(pV—q)—r
pla|r|—-q|pV-q|(pV—q) —r
FIF[F| T T F
FIF[T| T T T
FIT|[F| F F T
FIT|[T| F F T
TIF[F| T T F
TIF[T| T T T
TIT[F]|F T F
TIT[T|F T T
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Exemplo

(pV—g)—r
pla|r|—-q|pV-q|(pV—q) —r
FIF[F| T T F
FIF[T| T T T
FIT[F]| F T F
FIT|[T| F F T
TIF[F| T T F
TIF[T| T T T
TIT|[F| F T F
TIT|[T|F T T
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