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Vejamos que f : C → [0, 1] é cont́ınua em y. Dado ε tomamos n
com 1

2n ≤ ε. Tomamos δ = 1
3n+1 . Assim, em desenvolvimento

em base 3, o intervalo (y − δ, y + δ) está composto pelos x cujo
desenvolvimento em base 3 coincide com o de y até o d́ıgito n
inclúıdo. Logo f(x) e f(y) só podem diferir a partir do d́ıgito n+1.
porque os d́ıgitos de f(x) são obtidos dos d́ıgitos de x em C,
dividindo por 2.
Mostremos agora que f é sobrejetora em[0,1]. Tomemos y em [0,1]
e desenvolvamos sua representação em base 2. Obviamente é uma
sequência an com valores em {0, 1}. O x ∈ C correspondente será
o número cuja representação na base 3 é dada pela sequência 2 an.
Como aqui 2 an 6= 1, temos que x está em C.


