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Exercicio 19 Lista Anéis, etc
Seja um espaco métrico (topologico) X e A a o - algebra gerada pelos conjuntos abertos
de X. Ela é chamada de o - algebra dos borelianos

1. Mostre que a o-algebra dos Borelianos de R é gerada por
(a) os intervalos abertos (a,b)
(b) os intervalos fechados |a,b|
(
(d

(e) os intervalos semi-infinitos abertos (a, +00) ou (—o0, a)

)
)
¢) os intervalos semi-abertos |a,b) ou os intervalos semi-abertos (a,b]
) os intervalos semi-infinitos fechados [a, +00) ou (—o0, a]

)

Solucao: Sejam F; as familias de conjuntos acima e G; as o - dlgebras geradas por
cada familia de conjuntos acima. Vejamos que G;11 O G; e G; D G5 mostrando que
Gi+1 D F;. Logo as G; sao iguais.

1 1

Go D Fi. Com efeito, (a,b)=U{>*[a + - b— E]

1
Gs D Fy. Com efeito, [a,b]=N]>(a — = b]. Com a familia dos [a,b) é analogo.
Gy D F3. Com efeito, (a,b]=(—00,al*N (—oo, b
Gs D Fy. Com efeito, [a,+00) = (—00,a)®. Anélogo (—oo,al.
G1 D Fs. Com efeito, (a,+00) = U*(a,a + n). Analogo (—oo, a).



