Funcoes Continuas

Abril 2020

Fungdes Continuas Abril 2020 1/6




Funcoes Continuas

Definicao

Uma fungdo f(x) é continua em um ponto x = p do seu dominio se e
somente se limy_,, f(x) existe e limy_,, f(x) = f(p)

(1) HiH (2)

Fungdes Continuas Abril 2020 2/6




Na figura(1)

limy_,1 f(x) =1=f(1) =1, logo esta fungcdo é continua no ponto x = 1.

Na figura(2)

lim,_,1 f(x) ndo existe, logo esta fun¢do n3o é continua no ponto x = 1.

Dizemos simplesmente que uma funcao é continua, quando ela é continua
em todos os pontos do seu dominio.
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Se limy_,, f(x) existe, é possivel a funcdo ser descontinua

Solucdo

2
—1
Para x #£ 1, f(x) = x T x + 1. Desta forma, para x # 1,
X_
f(x) = ’;2__11 = x + 1, logo
lim f(x) = lim X2_1—|'m( +1)=2+#£f(1)=3
le X_XI—>1X—]._XI—>1X - e

Neste caso, o limy_,1 f(x) existe, porém é diferente de f(1). Logo a
funcao é descontinua em x = 1.

v
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Alguns exemplos de funcoes continuas

Funcao constante

limy_p k = k = f(p), k constante.

~ . . .

Funcoes polinomiais
ex 1) limy—2(3x —2) = 4 = f(2), fungdo linear.
ex 2) limy_1(5x? — x) = 4 = (1), funcio quadratica

ex 3) limy51(3x% — 3x° + vV2x + v2) = § + 2v2 = f(1)

v

Funcoes racionais

5 1
im 2T, py

x——1 x2—3

Observamos que uma fun¢do racional f(x) = % onde g(x) e h(x) sao

fungdes polinomiais. Assim, f(x) é continua em todo ponto p que n3o
anula o denominador, isto é, f(x) é continua.

o
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Exercicio

Determine L para que a fungdo f(x) = x_2' = 7 2 seja continua

no ponto x = 2,

4
Solucado

3 — 2 1 2x +4)(x — 2
Observamos que f(x) = ~ 28 = b+ (X+ 2))(X ) =x*+2x + 4
X — X —

58
para x = 2. Logo, lim X — lim x? 4+ 2x + 4 = 12. Logo, para que a

x—=2 X — 2 X—2
funcao dada seja continua em x = 2, é necessdrio que ocorra

. x3-38
[im

xX—2 X —

= 12 = f(2). Ent3o precisaremos definir L = 12.
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