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RESUMO 1: AXIOMAS DA GEOMETRIA EUCLIDEANA
(a partir de E.E. Moise)

A Geometria Euclideana ¢ uma teoria que inicia tratando de trés conceitos basicos:
ponto, reta ¢ plano. Estes termos nao sdo definidos — chamados termos primitivos — mas
suas propriedades fundamentais sao fixadas pelos postulados ou axiomas.

Para descrever a teoria, usa-se a linguagem da teoria dos conjuntos. Os modelos para a
teoria, chamados espagos geométricos, sao constituidos por:

= um conjunto S cujos elementos sao pontos;
= ¢ duas colegoes de subconjuntos ndo vazios de S§: L € S ¢ P C S,
respectivamente, os conjuntos das retas ¢ dos planos do espaco.

Para deixar evidente a presenga dos trés objetos basicos que constituem um modelo da
teoria, iremos representa-los por uma terna ordenada de conjuntos: < S, L, P >

Diremos que a terna < S, L, P> ¢ uma geometria de incidéncia espacial se estiverem
satisfeitos os postulados abaixo.

Obs.: Para fixarmos a notacdo, a menos de mengdo explicita, usaremos letras romanas
maiusculas 4, B, C,... para indicar pontos; letras romanas mintsculas a, b, c,... para indicar
retas; e letras gregas minusculas 7, ¢, ... para indicar planos.

Postulados de incidéncia’
1.0 — Todas as retas e todos os planos sdo conjuntos de pontos.

I.1 — Para cada par de pontos P e Q distintos, existe exatamente uma reta a qual ambos
pertencem. Tal reta serd denotada por PQ.

DEF1: Dois pontos 4 ¢ B sao chamados colineares (conceito definido) se existe uma reta r
talque 4, BEr.

I.2 — Dados 3 pontos P, O e R distintos e nao colineares, existe exatamente um plano ao qual
todos pertencem. Tal plano sera denotado por m = PQR.

DEF2: Trés pontos 4, B, C sao chamados coplanares (conceito definido) se existe um plano
ntalque 4, B, CE m.

I.3 — Se dois pontos P e Q distintos estdo em um plano, entdo todos os pontos da reta IY)
estdo no mesmo plano.

1.4 — Se dois planos tém algum ponto em comum, entdo sua intersec¢ao ¢ uma reta.
I.5 — Toda reta contém pelo menos dois pontos distintos. Existem pelo menos trés pontos

distintos nao colineares. Todo plano contém pelo menos trés pontos distintos ndo colineares.
Existem pelo menos quatro pontos distintos ndo coplanares.

' De “incidir”, do latim incidere, que significa “cair em” ou “cair sobre”.



