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Preferencias

= Axiomas da escolha racional

1. As preferéncias sdo completas (completude) — sob duas
situacOes (cestas de mercado) A e B, o individuo sempre
pode especificar exatamente uma das trés possibilidades:

v'A ¢é preferivel a B;

v'B é preferivel a A;
v'A e B sdo igualmente atrativos (indiferente).
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Preferencias

= Axiomas da escolha racional

2. Transitividade: Se o individuo reporta que A ¢ preferivel a B
e que B é preferivel a C; entao ele deve preferir Aa C, ou seja,
a escolha é consistente.

3. Continuidade: Se o individuo declara que A ¢ preferido a B,
entao, situacoes proximas a A também sao preferidas a B.
Importante guando analisamos mudancas relativamente
pequenas nos precos e na renda.
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Preferencias

- O individuo sempre prefere maiores quantidades de ambos 03

bens
Quantidade de y
?
guantidades
Preferidas a
y* e e y*’ X*
!
: ?
. Quantidade de x
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Preferencias

* Funcao utilidade
» Caracteristicas:
v'Ordinal - 1) U(A)=5e U(B) =4
U(A) =1.000.000 U(B) =0,5

v'Qual situacao é melhor?
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Preferencias

* Funcao utilidade
» Caracteristicas:
v'Ordinal - 1) U(A)=5e U(B) =4
U(A) =1.000.000 U(B) =0,5

v'Qual situacdo é melhor: Em ambos 0s casos podemos apenas
dizer que A e preferido a B.
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Preferencias

* Funcao utilidade
* Funcdo Homogénea

v'Definicdo: uma funcéo f(x) € homogénea de grau k se f(tx) = t*f(x), v
t>0eR.

Exemplo: f(x,y) = x? + y?

f(tx, ty) = (tx)*+(ty)*=
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Preferencias

* Funcao utilidade
* Funcdo Homogénea

v'Definicdo: uma funcéo f(x) € homogénea de grau k se f(tx) = t*f(x), v
t>0eR.

Exemplo: f(x,y) = x? + y?

f(tx, ty) = (tx)*+(ty)*= t*(x* + y?) =t* f(x,y)
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Preferencias

* Funcao utilidade
* Funcado Homotética

 Definicdo: uma funcao f(x) &€ homotética se puder ser definida por f(
x) = g(h(x)), em que g(-) & uma transformacao monotonica e h(x) e
uma funcdo homogénea de grau k qualquer, ou seja, é a transformacao
monotonica de uma funcao homogénea, preserva a relacao entre os
argumentos da funcao e seu valor.
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Curva de Indiferenca

Quantidade de y
Ul
y]_ e f ot = = o=
y2 — e mm = - S —
Ul
. Quantidade de x
x1 X2
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Mapa de Indiferenca

Quantidade de y

Quantidade de x
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Curvas de indiferenca e transitividade

Quantidade de y

Quantidade de x

13/08/2018 Equipe Microeconomia Aplicada 12




Quantidade de y

yl

(yl+y2)/2

y2

U

Quantidade de x
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Escolha

= Exemplo 3.1 pg.98 (Nicholson)
 Funcao Utilidade: U = /xy

v'Seja U=10, temos: 10 = /xy

v'Elevando ambos os lados da equacéo ao quadrado temos:
100 = xy e, resolvendo pray: y = 100/x
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Convexidade e equilibrio no consumo
Exemplo 3.1 — Figura 3.7 pg.98 (Nicholson)

Quantidade de y

20

12,5 |

U=10

Quantidade de x
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Escolha

= Exemplo 3.1 pg.98 (Nicholson)

. . _dy _ 100
TMS: =
100 100
* TMS550) = PRl
100 100
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Convexidade e curvas de Indiferenca

= Exemplo 3.2 pg.101 (Nicholson)
 Funcao Utilidade: U(x,y) = /xy

v'Aplicando a transformacéo logaritmica, temos:

InU(xy) = 0,5Inx + 0,5lny
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Convexidade e curvas de Indiferenca

= Exemplo 3.2 pg.101 (Nicholson)
* Funcéo Utilidade: U(x,y) =x+xy+ 7y
0

ox _ 1ty

dy
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Convexidade e curvas de Indiferenca

= Exemplo 3.2 pg.101 (Nicholson)
» Funcdo Utilidade: U(x,y) = x? + y?

oU ,

_a_ x_x

‘/TMS_E)__U_E_;
dy

v"Quando a TMS é decrescente (aumentos em x levam a reducdo emy, a
curva de indiferenca é convexa.
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Funcao Utilidade Cobb-Douglas

Quantidade de y
U(x,y) = x*yF

Quantidade de x
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Substitutos perfeitos

Quantidade de y
Ulx,y) = ax + By

Quantidade de x
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Complementares perfeitos

Quantidade de y
U(x,y) = min(ax, By)

U

Quantidade de x
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Escolha: Condicao de Primeira ordem

= Suponha que o individuo tenha I unidades monetarias
(dolares) para alocar na compra dos bens x e y, aos precos

Px € Dy

v'Restricao Orcamentaria: p,x + p,y < I
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Maximizacao da Utilidade

= Restrigao Orcamentaria: p,x + p,y = I
Quantidade de y

|

py

1 Quantidade de x

0 px
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Condicao de Primeira ordem

= Restricao Orcamentaria: p,x + p,y =1

v'Inclinacao:?
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Condicao de Primeira ordem

= Suponha que o individuo tenha I unidades monetarias (dolares)
para alocar na compra dos bens x € y, aos precos p, € p,,

v'Restricao Orcamentaria: p,x + pyy = I
v Inclinagdo: pyy =1 —pyx
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Condicao de Primeira ordem para maximo

= Condicao de primeira ordem: Inclinacao da reta orcamentaria
= Inclinacao da curva de Indiferenca

_bx _dy
Dy T dx U=constante
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Condicao de Primeira ordem para maximo
Figura 4.2 pg.120 (Nicholson)

Quantidade de y

I=pyx + PyY

U3
U2

U1
X* Quantidade de x
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O caso de n bens

= Condicao de primeira ordem
° U:U(xl, X9, ,xn)

= Restricdo Orcamentaria

*[ = p1X; + P2Xy + -+ PprXy, OU

*l —p1Xy —P2Xy — = PpXp = 0
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O caso de n bens

= Condicao de primeira ordem
* Funcao Lagrange:
VL =U(Xq, X2, s Xn) + A — P1X1 — P2Xz — =" — PpXn)

= Tomando derivadas parciais da Funcao Lagrange com
respeito a x4, x, ..., X,, € A:
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O caso de n bens

= Condicao de primeira ordem
* Funcao Lagrange:

= Tomando derivadas parcials da Funcao Lagrange com
respeito a x4, x,, ..., X, € A:

6L 6U

axl axl }\pl o O

aL aU

axz axz }\pz o O
v'i

oL ou
V— =— — —

0x, O0xn Apn =0

‘/ﬁ:I—Plxl — D2Xz — = PpXp =0
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O caso de n bens

= Condicao de primeira ordem
 Implicacoes da condicao de primeira ordem:

au
0x; Pi
Vi = .
axj
v Ou: TMS="*

Pj
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O caso de n bens

= Condicao de primeira ordem
* Interpretacao do Multiplicador de Lagrange:

oU oUu ou
‘/}\ — axl — axz = = axn
P1 %, Pn

v'No ponto de maximizacdo da Utilidade, o consumo de
cada bem produz a mesma taxa beneficio/custo, ou seja,
produz o mesmo beneficio marginal pra cada unidade
monetaria gasta na aquisicao do bem.

v'A é a utilidade marginal da renda.
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Funcao Cobb-Douglas

= Funcdo Cobb-Douglas: U(x,y) = x*yPe, a+ =1
- Fungdo Lagrange: L = x*yP + A(I — pxx — pyy)

oL _ a-1,8 _ _
‘/6x ax“ " tyP —Ap,y =0

v = pxayB-1 —Ap, =0
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Funcao Cobb-Douglas

= Funcdo Cobb-Douglas: U(x,y) = x%yP e, a+ =1
- Fungdo Lagrange: L = x*yP + A(I — pxx — pyy)

v'Resolvendo pra A: == = 2% gu:
px Py
v B 1a it S
PyY == PxX = — PxX, SUbStItUINdo na restrigao:
1- 1- 1
VI =pyex +pyy = pxxt 704 PxX = Pxx(1 A aa )= PxX
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Funcao Cobb-Douglas

= Funcdo Cobb-Douglas: U(x,y) = x*yPe, a+ =1
- Fungdo Lagrange: L = x*yP + A(I — pxx — pyy)

1 1
vResolvendo prax*= < e y*= 2L
Px py

v'Seja: p, = 1,p, = 4 el = 8. Considerando a=0,5 e f=0,5,
encontrar: U*, x*, y" e A.
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Funcao Cobb-Douglas

= Funcdo Cobb-Douglas: U(x,y) = x*y8
» Fungio Lagrange: L = x*y# + A(I — pxx — p,y)

vResolvendo prax*= < e y*= 2L
Px py
v'Seja: p, = 1,p, = 4 el = 8. Considerando a=0,5 e f=0,5,
encontrar:

vU*=2, x*=4, y*'=1eA =0,25.
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Funcao Utilidade Indireta

‘/XI — xl(pl' P2, - Pns I):

Vx5 = %P1, P2 s Pru ),
v':

\/x;'fl

xn(pl' P2, - Pn» I)

» Funcao Utilidade no ponto 6timo

‘/U[xik(pl' P2, - Pns I)' x>2k (pl' P2, - Pn» I),..., x;kl(plr P2, Pn» 1)]
=V [(pl' P2, - Pns I)]

v'Funcéo Utilidade Indireta: V — o nivel étimo de utilidade vai depender
Indiretamente dos precos dos bens e da renda do individuo.
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Funcao Utilidade Indireta

» Funcao Cobb — Douglas coma = [=0,5
Ve e yre L
B 2Dy Y = 2Dy

» Funcao Utilidade no ponto 6timo
I

V[(px,py,l)]: U(x*, y*)= x*O° y*0,5:2 0,5.0,5
Py Dy

vParap,=1,p,=4el =8, V=7
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Minimizacao dos gastos

» Funcao Cobb — Douglas coma = [=0,5
Ve e yre L
B 2Dy Y = 2Dy

» Funcao Utilidade no ponto 6timo
I

V[(px,py,l)]: U(x*, y*)= x*O° y*0,5:2 0,5.0,5
Py Dy

vParap, =1,p,=4el =8,V=2
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Minimizacao dos gastos

» Matematicamente, o problema de minimizacao dos gastos do
Individuo (dual) para escolher x4, x,, ..., x,, € minimizar:

* E=py X1 +02x2 + -+ DXy
 Sujeito a: U = U(xy, xo, ..., Xp)

v'A escolha das quantidades 6timas de x4, x,, ..., x,, Vai depender dos
precos dos bens (p4, p,, ..., P,,) € do nivel de utilidade requerido.
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Dual: problema de minimizacao dos gastos

Figura 4.6
Quantidade de y

Quantidade de x
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Minimizacao dos gastos

» Funcao Cobb — Douglas coma = [=0,5

» Funcao Utilidade no ponto 6timo:
I
V ,Pv, D] =
[ (D Py )] 2p2’5p§),’5
vObs.V=U*eE =1

* Funcao Gasto como inversa da funcao Utilidade Indireta:

VE [(0x, Dy, U)] = 23 Dy U
vParap, =1,p, =4eU=2 E=?
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Minimizacao dos gastos

» Funcao Cobb — Douglas coma = [=0,5

» Funcao Utilidade no ponto 6timo:
I

Vv [(px»py: ] = 2p2’5p§),’5

» Funcao Gasto como Inversa da funcao Utilidade Indireta:

VE [(px Py, U)] = 20y py°U
vParap, =1,p, = 4eU=2¢eE=8.
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Propriedades da Funcao Gasto

v Homogeneidade: Se dobrarmos os precos de todos os bens, o valor
requerido para a aquisicao desses bens (gasto) também dobrara;

v' A funcéo gasto é ndo decrescente nos precos: 5—5 > (0, para todo bem

2

<0

v'A funcéo gasto é concava em relacao aos precos 557 =
L
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