MAEO0221 - Probabilidade
Décima segunda lista de exercicios

1. Lanca-se uma moeda equilibrada até observar 100 caras. Determine a probabilidade de que sejam ne-
cessarios, no minimo, 226 langamentos.

2. Seja X,, uma varidvel aleatéria com fungao densidade de probabilidade

n 3n

fn(t) = ml(—L—T})(@ + ml(%,n(fﬁ)

a) Obtenha a fungéo caracteristica de X,,, ¥, (t).

b) Calcule lim #,,(¢). O limite é uma fungao caracteristica? Justifique.

3. Seja (X,)n>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias independentes e identicamente distribuidas. Qual o
limite em distribuigao de

_ nox nX—X,)2
onde X, = 72’“:711 EeS2= Ly (i X)) - >

4. Sejam (X, )n>1 uma sequéncia de varigveis aleatérias i.i.d. com E[X1] = px e Var(X1) = c% e (Yo)n>1
uma  sequéncia de varidveis aleatérias i.i.d. com E[Yi] =py e  Var(Y;) = o2 . Suponha que os
X e os Yy sejam independentes e que px # 0. Qual o limite em distribuicao de

X, Mx
. _ 123 ?n_li Yn
Obs: 2y, = /n(txLome)
5. Sejam (X, )n>1 uma sequéncia de varidveis aleatérias i.i.d. com E[X;] = 0e Var(X;) = 02 e (Yn)n>1

uma sequéncia de varidveis aleatérias i.i.d. com E[Y;] = p.

Use o Teorema de Slutsky para provar que

Y.+ vnX, =P N(u,o?).



