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1)Seja (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias in-
dependentes tais que , para cada j, P (Xj = ±jα) = 1

6j2(α−1)

e P (Xj = 0) = 1 − 1
3j2(α−1) . Para que valores de α, α > 1 a

condição de Liapunov é válida?

2)Seja (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias inde-
pendentes, Xn com função densidade de probabilidade

fn(x) =
1

2n
e−
|x|
n , x ∈ <.

Verifique se a condição de Liapunov é válida?

3) Seja (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias in-
dependentes e identicamente distribuidas tais que E[Xk] = 0 e
V ar(Xk) = 1.

Seja (Yn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias inde-
pendentes tais que P (Yn = ±n) = 1

2n2 e P (Yn = 0) = 1 − 1
2n2 .

Verifique que a condição de Lindeberg não vale, mas

1√
n

(

n∑
k=1

Xk +

n∑
k=1

Yk)→D N(0, 1).

4) Seja (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias in-
dependentes uniformemente distribuidas no intervalo (−an, an).
Encontre condições para que

lim
n→∞

1

s2n

n∑
k=1

∫
{|y−E[Xk]|>εn}

(y − E[Xk])2dFk(y) = 0.
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5)) Seja (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias in-
dependentes e identicamente distribuidas com distribuição uni-
forme no intervalo (0, 1). Calcule o limite em probabilidade de∑n

k=1
− logXk

n .
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