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1) Seja (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias i.i.d
com distribuição uniforme no intervalo (0, 1). Defina Yn =
min{X1, ..., Xn}, Zn = max{X1, ..., Xn}, Un = nYn e Vn =
n(1− Zn). Prove que:

a) Yn →P 0 e Zn →P 1.

b) Un →D W e Vn →D W onde W tem distribuição expo-
nencial padrão.

2) Sejam (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias
i.i.d. com E[X1] = µX e V ar(X1) = σ2

X e (Yn)n≥1 uma
sequência de variáveis aleatórias i.i.d. com E[Y1] = µY e
V ar(Y1) = σ2

Y . Suponha que os Xj e os Yk sejam independentes
e que µX 6= 0. Qual o limite em distribuição de

Zn =
√
n(
Y n

Xn

− µY
µX

).

Obs: Zn =
√
n(µXY n−µYXn

µXXn
).

3) Sejam (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias
i.i.d. com E[X1] = 0 e V ar(X1) = σ2 e (Yn)n≥1 uma sequência
de variáveis aleatórias i.i.d. com E[Y1] = µ.

Use o Teorema de Slutsky para provar que

Y n +
√
nXn →D N(µ, σ2).
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4) Seja (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias i.i.d.
tais que E[X1] = 0. Ache o limn→∞ ϕYn

(t), onde Yn = cos(Xn).

5) Seja (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias in-
dependentes e identicamente distribuidas com distribuição uni-
forme no intervalo (0, θ) com θ > 0. prove que

√
n(ln 2Xn − ln θ)→D N(0,

1

3
).
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