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1) Verifique, nos casos abaixo, se a sequência de variáveis
aleatórias (Xn)n≥1 converge. Em caso afirmativo, qual o tipo
de convergência e qual a distribuição limite:

a) Xn = log{ 1
1−X+ 1√

n

} , onde X ∼ U(01).

b) Xn =
∑n

k=1 |
1
2 −X|

k−1, onde X ∼ U(0, 2).

c)Xn = Yn.Yn+1 onde (Yn)n≥1 é uma sequência de variáveis
aleatórias com P (Yn = 1) = 1

n e P (Yn = 0) = 1− 1
n .

2) Seja (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias inde-
pendentes e identicamente distribuidas com segundo momento
finito. Defina

Yn =
2

n(n+ 1)

n∑
i=1

iXi.

Calcule E[X1] e use a desigualdade de Chebyschev para
provar que Yn →P E[X1].

3) Seja (Xn)n≥1 uma sequência de variáveis aleatórias inde-
pendentes e identicamente distribuidas com segundo momento
finito. Defina

Zn = (πn
i=1Xi)

1
n .

x
Prove que Zn →P c e descubra o valor de c.
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