Lista de Exercicios de MAP0216 ’ E2—2015‘

1. Para uma série >~ a, absolutamente convergente defini-
mos a = max{a,,0} e a, = max{—a,,0}. Mostre que as sé-
ries Y~ at ey a, convergemeque » o~ A, = > o~ a4 —
> > ,a . Dé um contra-exemplo de uma série que converge
(mas nao converge absolutamente) e as séries dos termos nega-

tivos e positivos nao convergem.
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2. Se ), _, a, é convergente e b, é uma sequéncia ndo crescente
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de nimeros positivos, entao a série > ~; a,b, converge.
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3. Mostre que para todo a € R asérie ) - m
a

converge,

e calcule a sua soma.
4. Mostre que
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>
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converge.
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5. Seasérie )~ (a,)” converge entao a série ) |~ % converge.

6. mostre que

i log(n)
2
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converge.
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7. Para que valores reais do parametro a a série Zzozl(—l)”m
—a

converge? Calcule a soma.

8. Se > > (a,)* e >.>7 (by)? convergem e suponha que a,, e b,

. o ). ~ (0. ] ’
sejam positivos, entdo Y _; a,b, também converge.

9. Seja @ € (0,1) um ntimero real. Mostre que existe uma
sequéncia de numeros inteiros 0 < a,, < 9 tal que



10. Considere o conjunto 1, de todas as sequéncias X = a,, tais
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que Y _, a. converge. E o conjunto l; de todas as sequéncias
Y = b, tais que Y_ -, ||b.]| converge. Mostre que os dois con-
juntos formam um espago vetorial (tém dimensao infinita). Dé
exemplo de uma sequéncia que esta em l, mas nao estd em 1.
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