Exercicios de - Célculo I (Desigualdades)

2015
Exercicio 1. Encontre todos os niimeros reais que satisfazem cada uma das desigualdades:
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Exercicio 2. Mostre que para quaisquer que sejam os niimeros reais x € y, temos:
[yl = | [yl
Exercicio 3. (a) Mostre que |z| < |y| se e somente se z? < y2.
(b) Se x > 0 e x <y, mostre que 22 < y2.

(c) Mostre que a afirmacao anterior é falsa se considerarmos z,y quaisquer nimeros reais.

Exercicio 4. Mostre que quaisquer que sejam 0s numeros reais x e ¥, temos que

$3 < y3 se e somente se r < Y.

Exercicio 5. Expresse cada um dos conjuntos abaixo em notagao de intervalo.
(a) {zeR|4dx—-3<6zx+2} (b) {zeR|[2x—-3|<1}
) {zeR||z]<1} (d) {xeR|3x+1<§}.

Exercicio 6. Determine r > 0 de modo que (4 —r,4 +r) C (2,5).

Exercicio 7. Mostre que para todo a,b real tem-se |a + b| < |a| 4 |b]. Como consequéncia deste fato
mostre que [|a| — |b]| < |a — b).

Exercicio 8. Dé exemplo de nimeros reais a e b tais que |a + b| < |a| + [b]. O que se pode dizer a
respeito dos sinais desses ntimeros?
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Exercicio 10. Para cada um dos itens abaixo indique os intervalos para os quais a funcao é positiva.
Determine também suas raizes.

Exercicio 9. O nimero x = + 2v/2 é racional ou irracional? Justifique sua resposta.
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(1) (V2. ~1) U (1,VE], (2) (~00.1/2), (b) (~oc, "4) U (ST, 22y8) | (340 o) () R,
gxerc{c%o ?O(a) (=5/2,00), (b) [1,2], (c) (— , (d) (=00, —3/8). Exercicio 9 E racional.
(a) (4,00) , (b) (—o0,—4) U (3,00) e —4,3, (c) (—o0,—4) U (3,00) e 3, (d) (—4,—1) U (3,0) e —1,
(e) x €]2km, (2k + 1)[U] — (2k + 1)7, —2k7[; Vk € {0,1,2,...},
(f) U (2km, (2k + 1)m) U (—m,0) e {km; k € Z},
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(2) |J @km, (2k+ 1)7/2) U (—7,0) e {km;k € Z e k # 1},
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h) U {—2km, —(2k — 1)m) U (2km, (2k + 1)m)} U (—/m, 0) U (v, m) e {km; k € Z}.

keN*

Respostas: Exercicio 1 (a) (0,7/2), (b) x # 3,4, (c) z < —4ouz > -3, (d) &, (e) (—2,1],
(=
1,1



