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Discriminacao de precos Tipos de discriminagao

O que é preciso para discriminar precos

@ Diferenciar os compradores de acordo com suas
preferéncias e/ ou

@ identificar as quantidades compradas por compradores e
@ dificultar a arbitragem entre compradores.
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Discriminacao de precos Tipos de discriminagao

Trés tipos de discriminacao de precos

© Discriminacao de precos de primeiro grau ou
discriminacdo perfeita de precos: O monopolista é capaz
de identificar as preferéncias de cada comprador e
identificar as quantidades consumidas por comprador.
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Discriminacao de precos Tipos de discriminagao

Trés tipos de discriminacao de precos

© Discriminacao de precos de primeiro grau ou
discriminacdo perfeita de precos: O monopolista é capaz
de identificar as preferéncias de cada comprador e
identificar as quantidades consumidas por comprador.

@ Discriminacao de precos de segundo grau ou precificacdo
nao linear: o monopolista é capaz de identificar quanto
cada comprador adquire do bem, mas nao conhece as
preferéncias dos compradores.
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Discriminacao de precos Tipos de discriminagao

Trés tipos de discriminacao de precos

© Discriminacao de precos de primeiro grau ou
discriminacdo perfeita de precos: O monopolista é capaz
de identificar as preferéncias de cada comprador e
identificar as quantidades consumidas por comprador.

@ Discriminacao de precos de segundo grau ou precificacdo
nao linear: o monopolista é capaz de identificar quanto
cada comprador adquire do bem, mas nao conhece as
preferéncias dos compradores.

© Discriminacado de precos de terceiro grau: o monopolista é
capaz de diferenciar os compradores de acordo com suas
funcdes de demanda, mas nao monitora quanto cada
comprador compra.
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Discriminacao de precos Simplificac6es

Hipotese simplificadora

Para efeito do tratamento dado as discriminacdes de preco de
1° e 3° graus, suporemos que 0s n compradores sejam
consumidores cujas funcdes de demanda tém a forma

ui(qi, xi) = vi(qi) + Xi, i=1,2,...,n

na qual g; é a quantidade consumida pelo individuo i do bem
produzido pelo monopolista e x; é o total de dinheiro
disponivel para esse consumidor para aquisicao de outros
bens e vj(q;) € uma fungao estritamente céncava com
vi(0)=0parai=1,2,...,n
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Discriminacao de precos Simplificac6es

Consequéncias

O A curva de demanda pelo bem g é dada pelo gréafico da
fungcao pg = v/(q).

© O valor médximo que o consumidor i esta disposto a pagar
para consumidr uma quantidade g; do bem produzido

pelo monopolista quando a alternativa é ndo consumir
nada desse bem é v;(q;)

© Esse valor é dado pela area abaixo de sua curva de
demanda ata a quantidade g;

Observacao: Os resultado que vamos obter podem ser
generalizados para funcdes de utilidade nao quase-lineares.
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Discriminacao de precos 1° grau

Objetivo do monopolista

maxEn: Pi—c (i q,-)
i=1 i=1

dada a restricao P; < vj(q;), i+1,2,...,n sendo

g; o tamanho do pacote desenhado para o
comprador i,

P; o preco desse pacote,
c(q) a funcao de custo do monopolista na qual
q= 27:1 gi, sendo n o niumero de compradores.
vi(gi) o preco maximo que o comprador i esta disposto a
pagar para comprar um pacote com g; unidades
guando a opcao € nao comprar nada.
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Discriminacao de precos 1° grau

Solucao do problema

Pi=vi(q),  v{(qi)=CMg
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Discriminacao de precos 1° grau

Solucao do problema

Pi=vi(q),  v{(qi)=CMg

Interpretacao

(v{(gi) =) preco de demanda = curto marginal.

v

Propriedade
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Discriminacao de precos 1° grau

Solucao do problema

Pi=vi(q),  v{(qi)=CMg

Interpretacao

(v{(gi) =) preco de demanda = curto marginal.

v

Propriedade

O discriminador perfeito produz a quantidade eficiente, mas
captura todo o excedente gerado.
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Discriminacao de precos 1° grau

llustracao: custo marginal constante
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Discriminacao de precos

1° grau

llustracao: custo marginal constante
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Discriminacao de precos 22 grau

O que pode fazer um discriminador de 2°

grau?

Como o discriminador de precos de segundo grau nao é capaz
de observar as preferéncias do consumidor, ele pode
desenhar pacotes com quantidades do produto e precos
diferentes, na esperancga de que cada tipo de consumidor
escolha um pacote diferente.
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Discriminacao de precos 22 grau

Hipoteses simplificadoras

© Ha apenas 2 tipos de consumidores em igual namero, n.

© vi(gq1) e v2(g2) séo as respectivas funcdes de disposicdo a
pagar.

© vi(q) > v2(q) para qualquer valor de gq.
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Discriminacao de precos 22 grau

O problema do discriminados de 2° grau

max n(P1 + P2) —c[n(q1 + q2)]
d1,q2
Respeitando as restricdes

P2 <v2(gq2) e vi(g1)—P1=vi(q2)—P2.

Na qual g1 e g2 sao os pacotes desenhados para serem
adquiridos pelos consumidores 1 e 2 e P; e P, sao seus
respectivos precos.
A Ultima condicao significa que o execedente do consumidor 1
ao consumir o pacote que foi desenhado para ele nao pode
ser inferior ao excedente que ele obteria caso optasse por
consumir o pacote desenhado para o consumidor 2. Ela
equivale a

P1 < vi(q1) —vi(g2) + P2
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Discriminacao de precos 22 grau

Reformulando o problema

max n[vi(q1) - va(qz) +2v2(q2)] - c[n(q1 + g2)]
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Discriminacao de precos 22 grau

Reformulando o problema

max n[vi(q1) - va(qz) +2v2(q2)] - c[n(q1 + g2)]

Condicoes de maximo

vi(91) = CMg (1)




Discriminacao de precos 22 grau

Reformulando o problema

max n[vi(q1) - va(qz) +2v2(q2)] - c[n(q1 + g2)]

Condicoes de maximo

vi(q1) = CMg (1)
v5(g2) — CMg = v3(q2) — v5(q2) (2)
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Discriminacao de precos 22 grau

Reformulando o problema

max nlvi(q1) — vi(gz2) +2va(q2)] — c[n(g1 + g2)]

Condicoes de maximo

vi(91) = CMg (1)

= V. (d2) - V}(@2) (2)

/ ,

Aumento do ganhoj
com consumidor 2

ao aumentar gz
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Discriminacao de precos 22 grau

Reformulando o problema

max n[vi(gq1) — vi(gz2) + 2v2(q2)] — c[n(g1 + q2)]

41,92

Condicoes de maximo

vi(91) = CMg (1)

Clar) =g > =i —vie > @
7

\ ,

Aumento do ganhoj Redugdo no ganho
com consumidor 2 com consumidor 1
ao aumentar gz ao aumentar gz
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica |

Um solucao que nao maximiza lucro.
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica |

Um solucao que nao maximiza lucro.

@P,—A+B

CMg

qz q1
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica |

Um solucao que nao maximiza lucro.

p
@ Ph=A+B
2 , v4(q)
@ exc. consumidor2 =0
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica |

Um solucao que nao maximiza lucro.

p
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica |

Um solucao que nao maximiza lucro.

o Pb=A+8B
@ exc. consumidor2 =0
@ ganhoc/cons. 2 =A

CMg
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica |

Um solucao que nao maximiza lucro.

@ P,=A+B

@ exc. consumidor2 =0
@ ganhoc/cons. 2 =A
@ P =A+B+C+D

CMg
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica |

Um solucao que nao maximiza lucro.

@ P,=A+B

@ exc. consumidor2 =0
@ ganhoc/cons. 2 =A
@ P =A+B+C+D

@ exc. consumidor 1l =E
CMg
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica |

Um solucao que nao maximiza lucro.

@ P,=A+B

@ exc. consumidor2 =0
@ ganhoc/cons. 2 =A
@ P =A+B+C+D

@ exc. consumidorl =E

@ ganhoc/cons. 1 =A+C CMg
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica ll

efeito de uma pequena reducao em g

sobre o ganho ¢/ cons. 2

p

reducao no
, ganho com o
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica ll

efeito de uma pequena reducao em g

sobre o ganho ¢/ cons. 2 sobre o ganho ¢/ cons. 1

p p
reducao no aumento no
ganho com o ganho com o
vi(q)  consumidor 2 v1(q)  consumidor 1

vi(q
= , CMg : , CMg
AN AN
qz a1 q qz a1 q

v V.
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica - i

solucao de lucro maximo

CMg

AN
g1

Roberto Guena (PROANPEC) Discrim. & conc. monop. 2 de julho de 2009 22/41



Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica - i

solucao de lucro maximo
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica - i

solucao de lucro maximo

CMg

AN
g1

a2
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica - i

solucao de lucro maximo

p
o P,=A+B
2=AFE v/ (q)
@ exc. consumidor2 =0
@ ganhoc/cons. 2 =A +
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica - i

solucao de lucro maximo

p
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Discriminacao de precos 22 grau

Representacao grafica - 11l

solucao de lucro maximo

@ P,=A+B

@ exc. consumidor2 =0
@ ganhoc/cons. 2 =A

@ Pr=A+B+C+D

@ exc. consumidorl =E
@ ganhoc/cons. 1 =A+C
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Discriminacao de precos 22 grau

Exemplos

© Diferentes versdes do mesmo sistema operacional.
© Passagens aéreas de primeira e segunda classes.
© Discos rigidos.

© Impressoras.
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Discriminacao de precos 32 grau

O que o discriminador de 3° grau pode

fazer?

Como o discriminador de precos de terceiro grau nao é capaz
de monitorar quanto cada comprador adquire de seu produto,
0 que ele pode fazer é praticar precos diferenciados para
consumidores diferentes.
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Discriminacao de precos 32 grau

O problema do discriminador de 3° grau

n
gnax. Zp, (@i)qgi—c (ZQI)
i i=1

sendo p;(q;) a funcao de demanda inversa do consumidor i,
i=1,...,n.
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Discriminacao de precos 32 grau

O problema do discriminador de 3° grau

n
gnax. Zp, (@i)qgi—c (ZQI)
i i=1

sendo p;(q;) a funcao de demanda inversa do consumidor i,
i=1,...,n.

Condicao de lucro maximo:

RMg; = CMg => CMg———
gi g=pi= gl—]-/|€i|

- consumidores com demanda menos elastica pagam precos
maiores.
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Discriminacao de precos 32 grau

Observacao

A condicao de 6timo do discriminador de segundo grau
implica a igualdade entre as receitas marginais nos diferentes
mercados nos quais ele opera. Essa condicao € uma condicao

de maximizacao de receita dada a producao do monopolista.
Vocé é capaz de verificar isso?
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Discriminacao de precos 32 grau

Discriminacao de 3° grau - ilustracao:

D1
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CMg
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Discriminacao de precos

32 grau

Discriminacao de 3° grau - ilustracao:

p P p .
soma horiz. de
RMgi e RMg>
CMg
D1
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Discriminacao de precos 32 grau

Discriminacao de 3° grau - ilustracao:
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Discriminacao de precos 32 grau

Discriminacao de 3° grau - ilustracao:

p P p .
soma horiz. de
RMgi e RMg>
CMg
)
& RMg
qa | % g2 q1+q2
RMgl RMgz
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Discriminacao de precos 32 grau

Exemplos

© Descontos para estudantes em espetaculos artisticos.
© Descontos para aposentados em farmacias.
© Precos na alta estacéo e liquidacao.
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Tarifas em duas partes
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Tarifas em duas partes

Tarifa em duas partes - definicao

Dizemos que uma empresa pratica tarifa em duas partes
(ou, argh! “tarifas bipartidas”) caso ela cobre um preco,
chamado tarifa de acesso independente da quantidade
consumida pelo acesso ao produto mais um preco constante
por unidade consumida.
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Tarifas em duas partes

Exemplos

© Alguns servicos de telefonia

@ Provedor de banda larga (tarifa de acesso positiva e preco
nulo)

e Bares e restaurantes com couvert.
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Tarifas em duas partes

Quando todos consumidores sao iguais

Ao cobrar uma tarifa igual a

area demarcada e um preco

p* igual ao custo marginal, o

monopolista obtém um

resultado similar ao de um
CMg discriminador perfeito.
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Concorréncia monopolistica
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Concorréncia monopolistica

Definicao

Um mercado em concorréncia monopolistica (ou — argh! -
“concorréncia monopolizadora”) é caracterizado por

© Ha diversos produtores.
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Concorréncia monopolistica

Definicao

Um mercado em concorréncia monopolistica (ou — argh! -
“concorréncia monopolizadora”) é caracterizado por
© Ha diversos produtores.

© Os produtos sado diferenciados, de modo que cada
empresa tem algum poder de monopdlio, mas sao
substitutos préximos.
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Concorréncia monopolistica

Definicao

Um mercado em concorréncia monopolistica (ou — argh! -

“concorréncia monopolizadora”) é caracterizado por

© Ha diversos produtores.

© Os produtos sado diferenciados, de modo que cada
empresa tem algum poder de monopdlio, mas sao
substitutos préximos.

O A livre entrada das empresas garante que, o lucro de
cada empresa no longo prazo sera nulo.
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Concorréncia monopolistica

Equilibrio

Curto prazo
R$

unid.

CMg

qd(p)

Roberto Guena (PROANPEC)

Discrim. & conc. monop.

2 de julho de 2009

36/41



Concorréncia monopolistica

Equilibrio

Curto prazo
R$

unid.

RMg CMg

qd(p)
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Concorréncia monopolistica
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Concorréncia monopolistica

Equilibrio

R$ R$
unid. unid.

CMg

a(p)
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Concorréncia monopolistica

Equilibrio

R$ R$
unid. unid.

CMg

a(p)
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Exercicios

Sumario
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ANPEC 2009 - Questao 10

Um monopolista produz um certo bem de acordo com uma

tecnologia para a qual o custo marginal de producao é

constante e igual a 4. Existem N consumidores idénticos e de

tal sorte que a demanda inversa agregada por esse bem é

dada por P=10-0Q, em que P é o preco e Q a quantidade

total demandada. Julgue as seguintes afirmativas:

O Se o0 monopolista aplica a regra de mark-up como regra
de preco, entao o preco de monopdlioé P, =7 e a
guantidade produzida é Qn, = 3.
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tecnologia para a qual o custo marginal de producao é
constante e igual a 4. Existem N consumidores idénticos e de
tal sorte que a demanda inversa agregada por esse bem é
dada por P=10-0Q, em que P é o preco e Q a quantidade
total demandada. Julgue as seguintes afirmativas:

O Se o0 monopolista aplica a regra de mark-up como regra
de preco, entao o preco de monopdlioé P, =7 e a
guantidade produzida é Qn, = 3. \Y

O A perda de bem-estar (ou deadweight loss) decorrente do
uso da regra de mark-up pelo monopolista é DWL = 9.
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ANPEC 2009 - Questao 10 (continuacao)

© Suponha que em vez da regra de mark-up, o monopolista
adota uma tarifa bipartite (two-part tariff), segundo a qual
ele cobra, de cada consumidor, uma tarifa de entrada
igual a t = 18/N e depois cobra o custo marginal por cada
unidade ofertada. Entdao o monopolista produzira a
quantidade socialmente eficiente.
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© Adotando uma tarifa bipartite, o monopolista jamais
podera obter um lucro maior do que aquele obtido
mediante a regra de mark-up.
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© Se o monopolista pratica discriminacao perfeita de
precos, entao seu lucro privado coincidira com o
excedente social.
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Exercicios

ANPEC 2008 - Questao 8

Com relacao a teoria de monopdlio, julgue as afirmacdes:

© O monopolista que determina o preco pela regra de
mark-up sempre opera numa faixa de precos para os
guais a demanda de mercado é ineldstica.
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© Descontos a estudantes ou a idosos podem ser

interpretados como discriminacao de precos de terceiro
grau.
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ANPEC 2008 - Questao 8 (continuacao)

© Considere um monopdlio com custos médios estritamente
decrescentes. Ao determinar que a firma cobre o prego
em que o custo médio iguale a demanda inversa de
mercado, o regulador pode fazer com que a firma produza
uma quantidade intermediaria entre a quantidade de
monopolio determinada pela regra de mark-up e a
quantidade socialmente eficiente.
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© Um monopolista tem custo marginal constante, todos os
consumidores sao idénticos e tém curvas de demanda
estritamente decrescentes, com efeito-renda nulo. Entao,
uma tarifa bipartida, com uma parcela dada pelo custo
marginal e outra dada pelo excedente médio dos
consumidores no ponto em que o custo marginal iguala a
demanda, permite que o monopolista extraia todo o
excedente das trocas.
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