Oficinas de Demonstracao - MAT1514

Lista de Exercicios - 2023/2

Caros(as) estudantes,

Os exercicios a seguir sdo adaptagdes dos enunciados que vocés enviaram. Elaborar questoes
de Matemadtica (problemas/exercicios) ndo é uma tarefa facil, e por isso parabenizamos a todas e
todos que se esforcaram para cumprir essa atividade. Pedimos que cada um resolva indivi-
dualmente um exercicio dessa lista que nao seja parecido com aquele(s) que seu grupo
enviou. Esperamos que gostem dos exercicios!

Agradecemos pelo engajamento nas atividades que propusemos neste semestre e ficamos a dis-
posicao para conversar mais pelos corredores ou por e-mail.

Divirtam-se!

Equipe das Oficinas de Demonstracao

Exercicios

Exercicio 1: Considere um nimero inteiro positivo a de pelo menos trés algarismos e o niimero b
formado pelos trés ultimos algarismos de a. Por exemplo, se a for igual a 6703587, entao b é igual
a b87.

i) Mostre que se a é um miultiplo de 8, entdo b é um multiplo de 8.

i) Mostre que se b é um multiplo de 8, entdo a é um miiltiplo de 8.

iii) Para um n natural qualquer, o que se pode dizer no caso em que a é um miltiplo de 2™?

Exercicio 2: Mostre que se f: R — R é uma funcao par derivdvel, entdo sua derivada f': R — R
é uma funcao impar, isto é,
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Exercicio 3: Seja f: R — R uma funcdo impar. Considere os pontos A = (zo, f(z0)) e

B = (—xg, f(—z0)) em coordenadas cartesianas e a reta r definida pela relagdo x = y no plano
cartesiano. Mostre que as distancias d(A4,r) e d(B,r) sdo iguais.

Exercicio 4: Mostre que existe uma funcao g: R — R tal que para qualquer fungao f: R -+ R, a
funcao ¢ - f: R — R definida por (g - f)(z) = g(x) - f(x) é uma fungao fmpar.
(Resumidamente: Mostre que existe g tal que o produto g - f é impar para toda f.)

Exercicio 5: A imagem a seguir é composta por trés quadrados. Mostre que a soma dos angulos
verde, vermelho e azul é 90°.




