
Semelhança de Triângulos

Dizemos que dois triângulos 𝐴𝐵𝐶 e 𝐴′𝐵′𝐶′são 
semelhantes quando existe uma correspondência 
biunívoca entre vértices  

𝐴 ↔ 𝐴′, 𝐵 ↔ 𝐵′, 𝐶 ↔ 𝐶′

de modo que as medidas dos ângulos em vértices 
correspondentes sejam iguais, e razão entre os 
comprimentos de lados correspondentes seja sempre a 
mesma.

Escrevemos 𝐴𝐵𝐶 ~𝐴′𝐵′𝐶′.



Semelhança de Triângulos

Dois triângulos 𝐴𝐵𝐶 e 𝐴′𝐵′𝐶′ são semelhantes, com a 
correspondência de vértices:

𝐴 ↔ 𝐴′, B ↔ 𝐵′, C ↔ 𝐶′ 

▪ Assim 𝑚( መ𝐴) = 𝑚(𝐴′), 𝑚( 𝐵) = 𝑚(𝐵′) e 𝑚( መ𝐶) = 𝑚(𝐶′).

▪ E existe 𝑘 > 0 tal que
|𝐴𝐵|

|𝐴′𝐵′|
=

|𝐵𝐶|

|𝐵′𝐶′|
=

|𝐴𝐶|

|𝐴′𝐶′|
= 𝑘

𝑘 é a razão de semelhança entre os triângulos 𝐴𝐵𝐶 e 
𝐴′𝐵′𝐶′ .







Aplicações e Exercícios

▪ Sejam 𝐴𝐵𝐶 e 𝐴′𝐵′𝐶′ triângulos semelhantes, com 
razão de semelhança 𝑘. 

▪ Sejam, ainda, 𝑏𝐴, 𝑏𝐴′, 𝑚𝐴 e 𝑚𝐴′, e ℎ𝐴 e ℎ𝐴′ 
respectivamente os comprimentos das 
bissetrizes, medianas e alturas relativas a 𝐴 e 𝐴′.

▪ Então 
𝑚𝐴

𝑚𝐴′
=

ℎ𝐴

ℎ𝐴′
=

𝑏𝐴

𝑏𝐴′
 = 
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Áreas

▪ Área: medida associada a uma superfície, no nosso caso, 
uma figura plana: principais polígonos convexos.

Intuitivamente, a área de uma região no plano é um número 
positivo que associamos à mesma e que serve para 
quantificar o espaço por ela ocupado.



Áreas

▪ Área: medida, necessidade de unidade, e será expressa 
por um número real.

▪ A área de um quadrado de lado medindo 1 u.c. (unidade 
de comprimento) é 1 u.a. (unidade de área).

▪ Figuras congruentes possuem mesma área.



Áreas

▪ Se uma figura plana é particionada em um número 
finito de outras figuras planas, as quais não têm 
pontos interiores comuns), então a área da figura 
maior é a soma das áreas das figuras menores. 



Áreas

▪ Se uma figura (maior) contém outra (menor) em 
seu interior, então a área da figura maior é maior 
que a área da figura menor. 



Áreas

▪ A área de um quadrado de lado ℓ u.c. é ℓ2 u.a.

▪ O número ℓ ∈ ℝ. Vamos separar em casos:

▪ 1) ℓ ∈ ℕ.





Áreas

▪ 2) ℓ ∈ ℚ.

▪ 2.1) ℓ =
1

𝑛
, 𝑛 ∈ ℕ.





Áreas

▪ 2) ℓ ∈ ℚ.

▪ 2.2) ℓ =
𝑚

𝑛
, 𝑚, 𝑛 ∈ ℕ.





Áreas

▪ 3) Caso geral ℓ ∈ ℝ - Método de Exaustão

▪ Propriedade da tricotomia dos números reais: “dados 
quaisquer dois números reais 𝑥 e 𝑦, então vale uma 
apenas uma das seguintes relações

𝑥 < 𝑦, 𝑥 = 𝑦 𝑜𝑢 𝑦 < 𝑥

▪ Densidade de ℚ em ℝ: “entre dois números reais 
sempre existe um número racional”. 









Áreas

▪ Área de um Retângulo.

um poligono com angulos internos 
igual a 90 com lados paralelos 2 a 2



Áreas

▪ Área de um Paralelogramo.
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