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(1) Seja f : C — C uma funcio tal que f(z) € R para todo z real e é diferencidvel para todo z real. Prove que
f'(z) é real para todo z real.

(2) Seja f uma funcio inteira da forma f(x +iy) = u(x) + iv(y). Prove que f é um polindmio de grau no
maximo 1.

(3) Calcule
/ 2dz
yz22=1
onde -y € a circunferéncia de centro 1 e raio 1/2 orientada positivamente.
(4) Calcule
/ sinzdz
v (z4+1)7
onde -y € a circunferéncia de centro O e raio 5 orientada positivamente.
(5) Seja f uma fungdo inteira tal que [ f(z)| > 1 para todo z € C. Prove que f € constante.

(6) Seja f = u + iv uma fungdo inteira satisfazendo u(x,y) < x para todo x,y € R. Prove que f é um
polindmio de grau 1.

(7) Seja f inteira tal que f(z) = f(z+ 1) = f(z + i) paratodo z € C. Prove que f é constante.

(8) Encontre o dominio de convergéncia das seguintes séries:

(a) Epson(z—1)" (b) Luso Si-(z+1)" (c) Luson?(2z—1)".



