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Os exerćıcios abaixo valem 2 pontos na prova P1. Eles devem ser feitos
individualmente. Data da entrega: 18/10/23, antes da prova P1.

(1) (1,0 ponto)
(i) Seja p um primo positivo. Mostre que

Z[
√
p] := {a+ b

√
p, a, b ∈ Z}

é um anel comutativo. (Dica: mostre que é um subanel de R).
(ii) Seja p um primo positivo. Mostre que

Q[
√
p] := {a+ b

√
p, a, b ∈ Q}

é um corpo. (Dica: mostre que é um subcorpo de R).
(2) (1,0 ponto) Seja A um anel comutativo. Sejam a1, . . . , an ∈ A. Mostre

que

I = (a1, . . . , an) := {α1a1 + α2a2 + · · ·+ αnan, α1, . . . , αn ∈ A}
é um ideal de A.
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