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Propriedades Lógicas da Igualdade

A igualdade (=) é uma relação de equivalência definida em todos os conjuntos que
satisfaz ainda outras propriedades. Assim, dado um conjunto arbitrário A, e sendo a, b, c
elementos quaisquer de A, valem as propriedades a seguir descritas para a igualdade:

= é uma relação de equivalência em A, ou seja valem:

= 1) a = a (Reflexiva)

= 2) a = b → b = a (Simétrica)

= 3) (a = b e b = c) → a = c (Transitiva)

Se f : A → A é uma função, então, sendo a, b, c ∈ A quaisquer, valem:

= 4) a = b → f(a) = f(b)

(Toda função é uńıvoca) ou (“Mudando igualmente os os dois termos de uma igualdade,
sepre obtenho outra igualdade.”)

= 5) (k = f(b) e b = c) → k = f(c)

(“Obtemos outra igualdade ao trocar um elemento que compõe a expressão de um dos
termos de uma igualdade por outro elemento igual ao primeiro.”)

Sendo P (a) uma propriedade qualquer sobre elementos de A, e sendo a, b ∈ A
elementos arbitrários, vale:

= 6) a = b → (P (a) ↔ P (b))

(“Obtemos propriedades equivalentes, trocando um termo por outro igual a ele na pro-
priedade.”)


