Lista 12 - MAT-330

(I) Considere os conjuntos A, A’, BB’ com ANB=0e ANB =0. SeA=A"eB=D8
entaio AUB=A"UB.

(IT) Considere os conjuntos A, A’, B/B'. Se A=A"e B= B entao Ax B=A'x B'.

(III) Dados os conjuntos A e B, definimos B4 como o conjunto das funcdes f : A— B (funcoes

de A em B).
Considere os conjuntos A, A', B,B’. Se A= A' e B= B’ entao BA = B

Operagoes com cardinais

Dados os cardinais k, u, vamos definir a soma, o produto e a exponenciacao desses cardinais.

(a) Considere X, Y conjuntos tais que | X| =r e |Y| =y, com X NY = (.
Definimos x + p = [X U Y.
(b) Considere X,Y conjuntos tais que |X| =k e |Y| = pu. Definimos k.u = | X x Y|

(c) Considere X,Y conjuntos tais que |X| = & e |Y| = u. Definimos p* = |V

(1) Dados cardinais k, p, A, prove que:

() ktp=p+r

(i) (k+p)+A=r+(u+N)
(ill) ko = p.k

(1) (k) A = ()

(v) B+ ) = gt s+ A
(Vi) K+ K =2k

(vil) K.k = K>

(vill) p < p® se k>0

(ix) k< p™ sepu>1

(2) Dados cardinais ki, ko, i1, f2, Prove que

(i) ki< hoepn <o = K1+ < Ko+ o
(i) k1 S kg e pr < pg = Kifin < Ko fi



(ili) m1 < hoepn <pe = pf' < pp?

(3) Prove que, dados «, 8 ordinais,

(1 Na + N,B - Nmcw&{oz,,@}
(1) RaRg = Nonaw(as)
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(4) Determine a cardinalidade do conjunto A:

(i) A é o conjunto de todas as sequéncias de niimeros naturais.
(ii) A é o conjunto de todas as sequéncias de niimeros reais.

(iii) A é o conjunto de todas as fungoes continuas definidas em IR.

(5) (i) Seja [N,]" o conjunto de todos os subconjuntos de X, com n elementos. Prove que
’[Na]nl = N,

(i) Seja [N,]” o conjunto de todos os subconjuntos finitos de X,. Prove que [[R,]”] = N,.



