
 

DE VOLTA AO CALCULO SEQUENGAS E SERIES

Uma sequeucia e una finck f IN IR Os valores fan
sad am fregencia denotados por an ou Xu e a sequencia
ela propria devotade por anynew ou XuJue a fail

LI fan Yn a Yn a 1,42 43.44

Yan a f ti ti

fi as 1,41 1,41

engines Exercicio



Ey Go an 1 any ant any SequenciadeFibonacci
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Dizanos que a sequencia far converge para o limit Lef't
se

He o F N E IN tal que tu z N I Fal LI E

Neste can escuevens

him far h ou flat at a
a a

flat L quando n o



Exempt In ng 0

Dado Eso tomas N e IN N Ye Asim se n z N enter

0h In E Y C E 14 ol c e

Exercicio Mostra que e so 1

Exemplo Et us converge

Prove Suponha que fig fi L Enter Lt 0 ja que

141 01 112 the IN



Suponhaenter que L
O e tome novamente e 112 Neste caso

para todo n imper n 1 isto e se u 2kt 1 para ke in
enter

it LI I I LI HI Ya

Portanto existem valores de n arbitraiamente grandes impanel aubitraia

wente grandes tais que flu L1 42 Ist nostra que L 0

tambein us pode ser o limite da sequence flu t

Exercicio Moshe que La o tambein nd pode ser o limite M

Exercicio Moshe
que as sequincias a seguir us conversem

C fl Yn a Sen Cini ein Cio u2



lembrews do seguinte fat se x 1 entas f Me IR existe
ne N tal que

x M

Prove Se nd fosse esse o caso o conjunto x neN seria

limited superiormentee portent tenia una cota superior minima

digamos c Ist e x t c f n mas t d e c exist me IN
tal que xm d Como X 1 por hipitese Cy s c e portents

exist me in tal que
XM I Xml C CONTRADICTS

Exemplo Se X 1 enter lim X 0 Dado Eso toure N tal
n so

que x te tu N Isso implica O In E t na N



Exemplo lim lun
no ub

0 se a b o

Para todo x I e para todo c 0 vale

o c lux E e f sends s E
Portents

lux Eat0 L
x b

Tomato c o tal que ca b c o ist e o cc bla segue

que x'a
b
In

0

Eg luxx b 0

Isso implica em particular que se n e natural vale o finite
do enunciado
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Sequencing monotony de women veal's

crescent
Uma sequencia fan e monotone decrescente se fue IN

fluty 2 flu

flute s f n

Teorema Uma segencia monotous é convergent see somente

se e limitada
Prove Suponha que fall e crescente Se existe M O tal

que fait E M pore todo he IN o conjout

flu e IR ne Z

e limitado superiormate e portant teen one cotasuperior



minima L Ist é he cota spenor pere o conjunto fall was

He o h e not o é Ist qur diger que exist Ne IN tal que
L E C f N E L

Como fail e crescente In N flu 2 FCN e portents vale

L E C flu s L F n z N

Mas isso implica que
E a flat L E O Haz N

O L fin L E Vh 2 N

I flu LI LE Ya N B
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Apendice A Regia de l Hopital

Como sequential sa forge definides em IN C IR técuicas que
usamos para calcolor limits de force sad frequentemente ofee's pre
calculous limited de segrincial

Regrade L'lfpital Syonha que f g so forges reais diferencilver's defivida
een aib e sponka que

him f x Gna go 0
x sa

Asama
que g't to e que o limite liyatg exile e e igual a Le IR

Enter o limite Gma ft exist e

Ea f
L



Ideiada proven fla ga
o

T.IM

I
like fig Eliya fo Fal x a

x a ga ga 4ha fly h as

Obs A prove mesmo pode serencontrade no limo text Ébeen parecide
com essa mas torna man's precise e cometo o uso do Teoreme

do Valor Medio na penultima igualdade acima

Extend da Regia de l ltipital Se him fix Gyga o

e exitte o limit
fig fig L

enter fig tag L



Proven Definiens nova fancies FCA f Nt e Ghtt g Mt
Nesle can

Egg FA Ey flYt Guy FA O heyGA

Alm din

I ca I f Vt VE f Yt

GCH YEg Yt
Portent

1 III I fifth Gun II L

Mas HelaRegede l topital

1
limo F Eto III let 1 III L



Exercicios Seck 10.4 pp 382 383 do Apostol
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