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Defini¢do 1. Sejam f uma fungdo, A C D, e p € A. Dizemos que f (p) é o valor
mdximo de f em A ou que p um ponto de maximo de f em A se f (x) < f (p) para

todo x em A. Se f (x) = f (p) para todo x em A, dizemos entdo que f (p) € o valor
minimo de f em A ou que p é um ponto de minimo de f em A.

Defini¢ao 2. Sejam f uma funcdo e p € D, Dizemos que f (p) € o valor maximo
global de f ou que p é um ponto de mdximo global de f se, para todo x em D, f
(x) < f(p)- Se, para todo x em Dj, f (x) = f (p), diremos entdo que f (p) € o valor
minimo global de f ou que p é um ponto de minimo global de f.




Defini¢do 3. Sejam f uma fungdo e p € D, Dizemos que p é ponto de mdximo
local de f se existir r > 0 tal que

fC)=f(p)

para todo x em |p —r, p + r[n D, Por outro lado, dizemos que p é ponto de
minimo local de f se existir r > 0 tal que

f(x)=f(p)

para todo xem ]p —r, p +r[n D,
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P{-P3 € ps sio pontos de méiximo local: f (ps) € o valor miximo global de f
P2 P4 € Pg sdo pontos de minimo local; f (p,) € o valor minimo global de f



(3,6) Exencicios

1. Estude a fungdao dada com relagdo a maximos e minimos locais e globais.
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ny= %x:’ - x?
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14. Encontre o ponto da curva y = =, x > 0, que estd mais préximo da origem.
X
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Teorema 1. Seja f uma fungdo derivavel em p, em que p é um ponto interior
a D, Uma condi¢do necessdria para que p seja ponto de maximo ou de minimo
local é que f (p) = 0.

X

0
i

Pq

P € o ponto de minimo local: f* (py) =0

P> ¢ o ponto de maximo local: f' (p,) =0

f7 (p3) = 0, mas p, nem é ponto de méximo,
nem de minimo; p4 € ponto de inflexiio horizontal
P4 ¢ ponto de maximo local, mas f' (py) # 0,

p4 nio € ponto interior.



Teorema 2. Sejam f uma fungdo que admite derivada de 2.* ordem continua
no intervalo aberto Iep € I.

a) f(p)=0ef' (p)>0=pé ponto de minimo local.
b) f (p)=0ef" (p) <0 = pé ponto de maximo local.




(4.3 YExencicios

1. Determine os pontos criticos da funcdo dada e classifique-os (a
classificagdo refere-se a ponto de maximo local, ponto de minimo local ou
ponto de inflexao).

N gx)=x*e™



2. Suponha que f admite derivada de 3. ordem continua no intervalo aberto I
esejap € I. Provequesef (p) =f"(p) =0e f" (p) # 0 entdo p é ponto de
inflexdo horizontal.



3. Suponha que f admite derivada até a 4. ordem continua no intervalo aberto
Iesejap € .Provequesef (p)=f"(p)=f"(p) =0e f¥(p) #0, entdo p
sera ponto de maximo local se f (p) < 0 e sera ponto de minimo local se

f (p) > .
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) ,‘?) Exoncicis

Determine os valores maximos e minimos (caso existam) da funcdo dada, no
intervalo dado.

. _t.S <4 1 =
3 flx)= T Py X +4x —4x+ lem|[-3, 3].



5. f) = Yx* —2x2 em[-1,2].



