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(I) Dados dois conjuntos A e B, prove que existe o conjunto A−B dos elementos de A que não
estão em B.

(II) Sejam A e B conjuntos. Prove que são equivalentes:

(1) A ⊆ B

(2) A
⋂
B = A

(3) A
⋃
B = B

(4) A−B = ∅

(III) Dados dois conjuntos A e B, a diferença simétrica de A e B é definida como A △ B =
(A−B)

⋃
(B − A). Prove:

(a) Se A = B ↔ A △ B = ∅
(b) A △ B = B △ A

(c) A △ A = ∅
(d) (A △ B) △ C = A △ (B △ C)

(IV) Dados conjuntos A e B, prove que A−B = A ∪ B −B = A− A ∩ B.

(V) Dados conjuntos A, B, C, prove que

A− (B − C) = (A−B)
⋃

(A
⋂

C)

(VI) Sejam E e F dois conjuntos tais que E ⊆ F e F é não unitário. Suponhamos que, para todo
x ∈ F , tem-se que (F − {x}) ⊆ E. Então E = F .
Se F for unitário, a propriedade continua valendo ? Prove ou dê contra-exemplo.

(VII) Sejam A e B dois conjuntos com A ⊆ B. Suponhamos que existam elementos a ∈ A e b ∈ B
tais que (B − {b}) ⊆ (A− {a}). Prove que A = B.

(VIII) Determine a interseção dos conjuntos A e B, sendo

A = {{a, b}, {c}} e B = {{b}, {a}, {a, b}}.

(IX) Verifique que, para quaisquer conjuntos E e F ,

P(E ∩ F ) = P(E) ∩ P(F )
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(V) Verifique que, para quaisquer conjuntos E e F ,

P(E ∪ F )⊆ P(E) ∪ P(F )

Que condição é necessária e suficiente para que se verifique a igualdade ?

(VI) Prove que, para toda coleção S de conjuntos, se S ̸= ∅ então existe
⋂
S = {x : x ∈ s, ∀ s ∈ S}.

Por que a hipótese de S ser não vazio é necessária ?
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