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1. Ache o limite. 
 

a) ( )13lim
2

−
−→

x
x

 

b) ( )2lim 2
3

+
→

x
x

 

c) x
x 4
lim
→

 

d) x
x

−
−→ 3

lim  

e) 7lim
100→x

 

f) π
1

lim
−→x

 

g) 
12
4lim

1 +
+

−→ x
x

x
 

h) 
4
2lim

5 −
+

→ x
x

x

 
2. Use uma simplificação algébrica para achar o limite, se existe. 
 

a) ( )( )
( )( )13

43lim
3 ++

−+
−→ xx

xx
x

 

b) ( )( )
( )1

31lim
2

1 +
++

−→ x
xx

x
 

c) 
2
4lim

2

2 −
−

→ x
x

x
 

d) 
3

362lim
23

3 −
−+−

→ x
xxx

x

 

e) 
752

lim 2

2

1 −+
−

→ rr
rr

r
 

f) 
2
16lim

2

4 −
−

→ k
k

k
 

g) 
25
5lim

25 −
−

→ x
x

x
 

h) ( )
h

xhx
h

22

0
lim −+
→

 

 

i) ( )
h

xhx
h

33

0
lim −+
→

 

j) 
2
8lim

3

2 +
+

−→ h
h

h
 

k) lim
z→−2

z2 − 4
z2 − 2z−8

 

l) 
2510

5lim 25 +−
−

→ zz
z

z
 

3. Para as seguintes funções, ache os limites )(lim xf
ax −→

, )(lim xf
ax +→

e )(lim xf
ax→

, se existem. 

 

a) 4            ;
4
4

)( =
−
−

= a
x
x

xf  

b) 5             ;
5
5)( −=

+
+= a
x
xxf  

c) 6      ;6)( −=++= axxxf  

d) 
2
52       ;25)( =−−= axxxf  

e) 0                      ;1)( 3 == a
x

xf  

f) 8                    ;
8

1)( =
−

= a
x

xf  
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4. Use o gráfico para determinar cada limite, quando existe: 
i) )(lim

2
xf

x −→
, )(lim

2
xf

x +→
e )(lim

2
xf

x→
; ii) )(lim

0
xf

x −→
, )(lim

0
xf

x +→
e )(lim

0
xf

x→
 

 
 

a)  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

b)  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

c)  
 
 
 
 
 
 

d)  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

e)  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

f)  
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

x 

y 

x 

y 

x 

y 

x 

y 

x 

y 

x 
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5. Esboce o gráfico das seguintes funções e ache cada limite: )(lim
1

xf
x −→

, )(lim
1

xf
x +→

e )(lim
1

xf
x→

 

 

a) 
⎪⎩

⎪
⎨
⎧

≥−
<−=

1     se       4
1     se      1)(

2

 xx
   xxxf  

b) 
⎪⎩

⎪
⎨
⎧

>−
≤=

1     se        3
1     se           )(

3

 xx
  x xxf  

c) 
⎩
⎨
⎧

>−
≤−

=
1     se        3
1     se       13

)(
x x

   xx
xf  

d) 
⎩
⎨
⎧

=
≠−

=
1     se              1
1     se       1

)(
 x

   xx
xf  

e) 

⎪
⎪
⎩

⎪⎪
⎨

⎧

>+
=
<+

=
1     se         1
1     se               1
1     se       1x

)(

2

x x
x 

  x 
xf  

f) 

⎪
⎪
⎩

⎪⎪
⎨

⎧

>−
=
<

=
1     se         2
1     se               2
1     se          x-

)(

2

x x
x 

  x 
xf

  
 
6. Para Lxf

ax
=

→
)(lim  e ε  dados, use o gráfico de f para achar o maiorδ , tal que se δ<−< ax0 , 

então ε<−< Lxf )(0 .  
 

a) 01,0            ;6
32
94lim

2

2/3
==

−
−

→
ε

x
x

x
 

b) 1,0                      ;16lim 2
4

==
→

εx
x

 

c) 1,0                      ;4lim
16

==
→

εx
x

 

 
 
7. Use o método gráfico para mostrar que o limite não existe 
 

a) 
3
3

lim
3 −

−
→ x

x
x

 

b) 
20

1lim
xx→

 

c) 
4
7lim

4 −→ xx
 

d) 
21 )1(

1lim
−→ xx
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8. Use as propriedades dos limites para determinar o limite quando existir. 
 

 
a) )13(lim

2
+−

−→
x

x
 

b) 
13
12lim

4 +
−

→ x
x

x
 

c) 4
1

)52(lim +−
→

x
x

 

d) )723(lim 3
2

+−
−→

xx
x

 

e) 
92
16lim

4 −
−

→ s
s

s
 

f) 
276
352lim 2

2

2/1 +−
−+

→ xx
xx

x
 

g) 
8
2lim 32 −

−
→ x

x
x

 

h) 
65
32lim 2

2

2 ++
−+

−→ xx
xx

x
 

i) 
16
8lim 4

3

2 −
+

−→ x
x

x
 

j) 
4
16lim

16 −
−

→ x
x

x
 

k) ( )
2

)2/1(/1lim
2 −

−
→ x

x
x

 

l) 
)3/1()/1(

3lim
3 +

+
−→ x

x
x

 

m) ⎟
⎟
⎠

⎞
⎜
⎜
⎝

⎛

−
−

−→ 1
1

1
lim

2

1 xx
x

x
 

n) 
3/4

2/3

8 4
16lim
x
x

x −−→
 

o) 3 2
4

45lim −−
→

xx
x

 

p) 14lim 4
2

+−
−→

xx
x

 

q) 3
2

2

3 1
352lim

−
−+

→ x
xx

x
 

r) 
h

h
h

+−
→

164lim
0

 

s) ⎟⎟⎠
⎞

⎜⎜⎝
⎛ −

+
⎟
⎠
⎞⎜

⎝
⎛

→
1

1
11lim

0 hhh
 

t) 
1
2lim 5

2

1 −
−+

→ x
xx

x
 

u) 
64
107lim 6

2

2 −
+−

→ x
xx

x
 

v) )9)(43(lim 32
1

vvv
v

−−
→

 

w) 325lim 2

5
+⎟⎠

⎞⎜⎝
⎛ −

+→
x

x
 

x) 2

3
9lim xx

x
−

−→
 

y) 
3
)3(

lim
2

3 −
−

+→ x
x

x
 

z) 
4
16lim

4 2

4 +
−

+→ x
x

x
 

 
9. Para a )(xf dada, expresse cada um dos limites )(lim xf

ax −→
, )(lim xf

ax +→
e )(lim xf

ax→
, como ∞∞ - , ou 

NE (não existe): 
 

a) 4               ;
4

5)( =
−

= a
x

xf  

b) 
2
5

3         ;
)52(

8)( −=
+

= a
x

xf  

c) 8           ;
)8(

3)( 2 −=
+

= a
x
xxf  

d) 
2
9

2

2
         ;

)92(
3)( −=
−

= a
x
xxf  

e) 1         ;
2

2)( 2

2
−=

−−
= a

xx
xxf  

f) 1         ;
34

4)( 2 =
+−

= a
xx
xxf  

g) 3             ;
)3(

1)( 2 =
−

= a
xx

xf  

h) f (x) = 1
(x +1)2 ;                  a = −1  
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10. Determine o limite, se existir. 
 

a) 742
135lim 2

2

−+
+−

∞→ xx
xx

x  

b) 726
13lim 23

3

−+
+−

∞→ xx
xx

x  

c) x
x

x 32
74lim

+
−

−∞→  

d) xx
x

x 54
32lim 3

2

+
−

−∞→  

e) 
1
32lim 3

2

+
+−

∞→ x
xx

x
 

f) 
32
2lim 2

3

−
+−

∞→ x
xx

x
 

g) 
1
2lim

2

−
+

−∞→ x
x

x
 

h) 
3

2lim
2

+
−

∞→ x
x

x
 

i) 
5
13lim 2

4

−
++

∞→ x
xx

x
 

j) 3
2

)1(
8lim

+
+

∞→ xx
x

x
 

k) 
1

34lim
2 +

−
−∞→ x

x
x

 

l) x
x

senlim
∞→

 

m) x
x

coslim
∞→

 

 
11. Ache as assíntotas verticais e horizontais do gráfico de f. 
 

a) 
4

1)( 2 −
=
x

xf  

b) 
24

5)(
x
xxf

−
=  

c) 
1

2)( 2

2

+
=
x
xxf  

d) 
1

3)( 2 +
=
x
xxf  

e) 
xxx

xf
6

1)( 23 −+
=  

f) 
2

2

16
)(

x
xxxf

−
−=  

g) 
32
23)( 2

2

−+
++=
xx
xxxf  

h) 
25
5)( 2

2

−
−=

x
xxxf  

i) 
16
4)( 2 −

+=
x
xxf  

j) 
x
xxf

−
−=

4
16)(
3 2

 
12.  Uma função f satisfaz as condições indicadas. Esboce um gráfico de f, supondo que ele não corte 

uma assíntota horizontal. 
 

a) 1)(lim =
−∞→

xf
x

, 1)(lim =
∞→

xf
x

, −∞=
−→

)(lim
3

xf
x

, ∞=
+→

)(lim
3

xf
x

 

b) 1)(lim −=
−∞→

xf
x

, 1)(lim −=
∞→

xf
x

, ∞=
−→

)(lim
2

xf
x

, −∞=
+→

)(lim
2

xf
x

 

c) 2)(lim −=
−∞→

xf
x

, 2)(lim −=
∞→

xf
x

, ∞=
−→

)(lim
3

xf
x

, ∞=
+→

)(lim
3

xf
x
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d) 1)(lim =
−∞→

xf
x

, 1)(lim =
∞→

xf
x

, −∞=
−→

)(lim
3

xf
x

, ∞=
+→

)(lim
3

xf
x

, 

−∞=
−−→

)(lim
1

xf
x

, ∞=
+−→

)(lim
1

xf
x

  

e) 3)(lim =
−∞→

xf
x

, 3)(lim =
∞→

xf
x

, ∞=
−→

)(lim
1

xf
x

, −∞=
+→

)(lim
1

xf
x

, 

−∞=
−−→

)(lim
2

xf
x

, ∞=
+−→

)(lim
2

xf
x

 

 
13. Para as funções dadas nos Exercícios 4 e 5, classifique as descontinuidades de f como removíveis, 

tipo salto ou infinitas. 
  
 
14. Mostre que f é contínua em a. 
 

a) 4                ;352)( =+−= axxxf  

b) 5                       ;2)( 3 2 −=+= axxf  

c) 2           ;173)( 2 −=
−

−+= a
x

xxf  

d) 8                           ;
12

)(
3

=
+

= a
x
xxf

 
15. Explique por que f não é contínua em a.  
 

a) 2              ;
2

3)( −=
+

= a
x

xf  b) 1               ;
1

1)( =
−

= a
x

xf  

c) 3           
3    se               4

 3   se       
3
9

)(
2

=
⎪⎩

⎪
⎨
⎧

=

≠
−
−

= a
x

x
x
x

xf  

d) 3         
3    se               2

 3   se       
3
9

)(
2

−=
⎪⎩

⎪
⎨
⎧

−=

−≠
+
−

= a
x

x
x
x

xf  

e) 3           
3    se      0
 3   se       1

)( =
⎩
⎨
⎧

=
≠

= a
x
x

xf  

f) 3           
3    se               1

 3   se       
3
3

)( =
⎪⎩

⎪
⎨
⎧

=

≠
−
−

= a
x

x
x
x

xf
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16. Determine todos os pontos para os quais f é descontínua. 
 

a) 
6

3)( 2 −+
=

xx
xf  

b) 
124

5)( 2 −−
=

xx
xf  

c) 
2

1)( 2 −+
−=
xx

xxf  

d) 
12
4)( 2 −−

−=
xx

xxf  

 
17. Mostre que f é contínua no intervalo dado. 
 

a) [4,8]          ;4)( −= xxf  

b) ,16)(-        ;16)( ∞−= xxf   

c) )(0,               ;1)( 2 ∞=
x

xf  

d) (1,3)            ;
1

1)(
−

=
x

xf

 
18. Ache todos os valores para os quais f é contínua. 
 

a) 
32

53)( 2 −−
−=
xx

xxf  

b) 
3
9)(

2

−
−=

x
xxf  

c) 232)( xxxf +−=  

d) 
3 4

)(
−

=
x
xxf  

e) 
1

1)(
2 −

−=
x

xxf  

f) 
21

)(
x

xxf
−

=  

g) 
9
9

)(
+
+

=
x
x

xf  

h) 
1

)( 2 +
=
x
xxf  

i) 
23

5)(
xx

xf
−

=  

j) 
)82)(3(

74)( 2 −++
−=

xxx
xxf

 

k) 
4
259)(

22

−
−−=

x
xxxf

 

l) 
6

9)(
−
−=
x
xxf  

m) xxf 2tan)( =  

n) xxf
3
1cot)( =  

o) xxf
2
1csc)( =  

p) xxf 3sec)( =  

 


