Funcoes

| Saida_|
Definicao de funcao

Uma funcio € uma relacio entre duas varidveis, tal que cada valor da varidvel
independente corresponda a exatamente um valor da varidvel dependente.

O dominio da funcido € o conjunto de todos os valores da varidvel indepen-
dente para as quais a funcao € definida. A imagem da funcao € o conjunto de
todos os valores assumidos pela varidvel dependente.
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Funcoes
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o A funcio dada por (f° g)(x) = f(g(x)) é a composta de fe g. O dominio de
" ( £ g) é o conjunto de todos os x no dominio de g, tal que g(x) estd no dominio

r/_ Fungao [

de f, como indicado na Figura 1.47.
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Funcoes

¥ y=f(x) y=x

FIGURA 1.48 Ograficodef'é
uma reflexao do grafico de fem
relacao a reta y = x.

Sejam fe g duas funcdes, tais que
flglx)) = x para cada x no dominio de g

gl f(x)) = x para cada x no dominio de f.

Sob essas condicoes, a funcio g é a funcao inversa de f. A funcio g é denotada
por f1, que ¢ lida como “inversa de f™, Portanto,

Ar-'e))=x e YY) =x

O dominio de fdeve ser igual & imagem de /' e a imagem de fdeve ser igual
ao dominio de f~'.
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Imites

L
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Limites

Se f(x) torna-se arbitrariamente proxima de um tnico nimero L, quando x tende
a de c pelos dois lados, entao

lim f(x) = L

AL

e 1é-se: “o limite de f(x), quando x tende ac, é L”.
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Limites

Suponha que b e ¢ sejam nimeros reais € que z seja um nimero inteiro positivo.

1. limb =05

x—>C

I

2. limx=c¢

R, e

3 hmx%= ¢®

X0

4, limE/_=£/E

X—»C

Na Propriedade 4, se n for par, entao ¢ deverd ser positivo.

51



Limites

Suponha que b e ¢ sejam numeros reais € que n seja um numero inteiro positivo.
Suponha também que fe g sejam funcoes com 0s seguintes limites:

limfx) =L e E-if.]}-g(x) =

1. Muiltiplo por escalar: lim [bf (x)] = bL
2. Soma ou diferenca: lim [f(x) = glx)] =L = K
3. Produto: lim [f(x) - g(x)] = LK

SO L
4. Quociente: {1_@3 alx e desde que K # 0

5. Poténcia: lim [ f(x)]* = L"

A—C

6. Raiz: lim ¢/f(x) = ¢/L

X=*C

Na Propriedade 6, se n for par, entdo L devera ser positivo.
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Limites

Se p é uma fun¢ao polinomial e ¢ é qualquer nimero real, entdao

lim p(x) = ple).
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Limites

Suponha que c seja um nimero real e que f(x) = g(x) para todo x # c. Se o li-
mite de g(x) existe quando x — ¢, entdo o limite de f(x) também existe e

lim f (x) = lim g(x).
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Limites

Se fé uma fun¢do e ¢ e L s@o nimeros reais, entdo
lim f(x) = L

XL

se e somente se tanto o limite pela esquerda como o pela direita forem iguais a L.
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Continuidade

v =f(x) f :
| |

Suponha que ¢ seja um nimero no intervalo (a, b) e que f seja uma fun¢do cujo
dominio contém o intervalo (a, b). A funcio f é continua no ponto ¢ se as se-
euintes condi¢oes forem verdadeiras.

1. f(¢) é definida.
2 11__1111;(.1:) existe.
3. },@f(x) = icl,

Se f for continua em todos os pontos no intervalo (a. b), entdo ela serd conti-
nua no intervalo aberto (a, b).
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Continuidade

1. Uma fun¢do polinomial € continua para todos 0os numeros reais.

2. Uma funcdo racional € continua para todos os nimeros de seu dominio.
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Continuidade

Suponha que f seja definida em um intervalo fechado [a, b]. Se f € continua
no intervalo aberto (a, b) e

lim flx) =fla) e lim f(x) = f(b)

entdo f € continua no intervalo fechado [a, b]. Além disso, f € continua a
direita em « e continua a esquerda em b.
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Continuidade
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Continuidade

A maior parte da dlgebra deste capitulo envolve o cilculo de expressoes algébricas. Ao cal-
cular uma expressao algébrica, € preciso saber as prioridades atribuidas as diferentes ope-
racoes. Essas prioridades sao chamadas de ordem das operacaoes.

1. Efetuar operacgoes dentro de simbolos de agrupamento ou simbolos de valores absolu-
tos (ou modulo), a comecar pelos simbolos mais interiores.

2. Calcular todas as expressoes exponenciais.
3. Efetuar todas as multiplicacées e divisoes da esquerda para a direita.

4. Efetuar todas as adicées e subtracdes da esquerda para a direita.
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Continuidade

Uma segunda habilidade algébrica neste capitulo € a resolu¢io de equagoes com uma va-
ridvel.

1. Para resolver uma equag¢ado linear, pode-se somar ou subtrair a mesma quantidade de
cada lado da equacdo. Também pode-se multiplicar ou dividir cada lado da equacdo pela
mesma quantidade diferente de zero.

2. Para resolver uma equagdo quadrdtica, pode-se tirar a raiz quadrada de cada lado, utili-
zar a fatoracao ou usar a Formula Quadratica.

3. Para resolver uma equacdo radical, isole o radical de um lado da equacdo e eleve ao
quadrado cada lado da equacao.

4. Para resolver uma equacdo de valor absoluto, utilize a definicao de valor absoluto para
reescrever a equacao como duas equagoes.
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