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Questão 1 - Decida se a aplicação

d(x, y) =

{
1, x ̸= y,

0, x = y

satisfaz as propriedades da métrica.

Questão 2 - Seja (X, d) um espaço métrico. Dado x ∈ X e r um
número rela positivo. Mostre que o conjunto

L = {y ∈ X ; d(x, y) > r}

é um subconjunto aberto em X

Questão 3 - Sejam (X, dx), (Y, dy) espaços métricos. Assuma que dx é
a métrica discreta. Mostre que qualquer função f : (X, dx) → (Y, dy) é
cont́ınua.

Questão 4 - Se (X, d) é um espaço métrico, prove que

|d(x, z)− d(y, z)| ≤ d(x, y)

Questão 5* - Considere o conjunto

P(S) = {A ⊂ S ; A é um subconjunto finito de S}.

Decida se a aplicação

dS : P(S)× P(S) → R
(A,B) → d(A,B) = #(∆(A,B))
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onde # é a cardinalidade e

∆(A,B) = A\B ∪B\A

é um métrica sobre P(S)

Questão 6 - Sejam x, y, z ∈ Rn. Decida se

dmax(x, y) = max
i=1,...,n

{|xi − yi|}

e

dsoma(x, y) =
n∑

i=1

, |xi − yi|

são métricas.

Questão 7* - É posśıvel estabelecer alguma relação entre as métricas
dmax(x, y) e dsoma(x, y)?

Questão 8* - Seja l∞ o espaço das sequências limitadas de escala-
res.Dado X um subespaço de l∞ das sequências de 0’s e 1’s. Qual é a
métrica induzida em X?
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