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Niners diddicus

Moshe que o conjunto 0,13 com as operagoes tabelada a seguir forman
um corpo

t o 1
O O O

I 0 I

Representcat bindvia dos naturais
a Mostre

que todo numero natural
x e IN podeser represented

de maneira juice ha forma

x an 2 t an i 2 t t aid a o

oude ar E 40,1 par 12 0 h d e an 1
Ex 15 23 22 2 1 e 24 24 23



A reprepresentagao binalia do n'men x é a sequencia finite
X Anan i 9 Go

Ex 15 1111 e 24 11000

Apartirdeagora vamos usar o n'ud de como a cima para indica
repretentacoes bin'sriot

b Deserve um alson'two para samar representagoes bindrias ist é
se X an Go y bm bo e Xt y e g co desireva um

algontino para calcular co c i Cz or a partir dos ai bj
Veja exempla Induc autos exemplos

34

sobeum

E 15

i
6 Face o mesmo para o produto Indra exempts



Agorafazemosalso exotics taluez Vamos considerar o conjunto de

todas as sequential infinity fare a esquerda

D C anan i a a ar E lo 1

Podemos incluiros natural em D simplesmente joutando zeros a esgerda

15 1111 000 1111

a Defina com widado as opera.ie t e o em D de forma a esterder

as operates com representagie bindn'as do exercise usando claro
o sobe 1 possivelmente um w wer infinite de veges

i Ht time t infruits sobeum

I 1 l I t t t t t
t 000 0 000 0 I

0 0 0

b 0 exempt acima mostre que en D am esta soma existe o n'men 1
Mostreque existe ma funcio injetiva q 2 D querespeita as



operates t e isto e tal que

p x y got y y e f x y 4G ply

Nojargio matematico Dcomasoperate t e definidal acima e am

and e q I D e um homomorfirsmo injetico de aweis

c Moshe
que D e neo enumerdvel Conduaque o homomorfismo y do

item b notpode Ser on isomorfismo ist é haspode ter sobrejetico

Problema Extra

Paracada x ED defina VA cow a policas do primeiro 1 em x da
direitopara a esquerda

0001111 O e v 1011000 3

Defina Ix12 g l 1111 a 1 e l 1011000
2 13



a Mosheque o valorabsolute I I tem as seguintes propriedades

i 1 12 2 o e 1 12 0 x O

K x y 12 1 12 ly's
iii xtyl s max 1 12 ly la

Noteque 1 1 et para todo xt D e em particular para todo x e y 2
para p como en b I la e chamade um valor absolute hat argume
diaw

b Moshe que x E D tem inverto multiplicative se e somente se 1 12 1

c Épossivel construir um corpo a partir de D em analogia a como se

constroem as raciouais Q a partir dos inteines Z Fasa o



OConjuntoTernino de Cantor

Agoravoltamy a considerate noises welts conheads o n'mens reais an

particular os reais no intervelo o 1

A representagas ternaria de um miner real x e o 1 e feita geo
metricamente convo indicado na figure

0 113 43 1

X

x 1210
a Desereva em palauras o que a figura apenas indica

b Argument que isso e equivalent a escrever x como uma
Soma infinite

X Ea t g t

oude ar E hail 2



c Moshe que dada uma sequencia infinite an as an i
com a p e lo1,24 a soma em b faz sentido como o supremo

de somas finitas e portant pode ter tomadecomo umwimenreal
beendefinite Chamamos x a a as a repretentaceo train a de xEdie

d Aocontrariodo peaconteceu com as representatives bindn'as de intein
nos primeinsproblemas dessaprova as representage terminal de reais
an O I us gas sempre juices Descrera o n'weros reais x e oil
cujas representacies teruan'as not sat inicas e explique who sat essas

representages

6 Descreva geometricamente o conjunto Cc an de numero mais

quepolivem
una representagio ternalia wjos digits satapewas 10,23

Face uma lista infinite de miners raciouais que esta em C Seja
o mais caprichosequecouregur ist é toute hstar a maiorquantidadede
racionais quepuder

d Proveque C é nai enumerated Entreoutraswisal intomostraque
a lista de c hat lista todos os n'mens em C



G Mosheque a fungi f C on

f a a as E EEn

é sobrejetiva Aqui aiazaz denote a representago ternanade om
W'men an Cc oil e bibaby denote a repretentacao bindvia
de um waiver real an oil Esta representaces e fi ta deformaandlogo
a representagio terna via so que dividing as intervals co mi o a cada

patio Caoinve'sdedividing em trespartes igua's Como na represented
ternavia



Niners reais

Definimos um cortedeDedekind como um par ordenado A B de
subconjunto dos w mens racionais satisfazende

i A B C Q AB d e AUB Q
A not contein element maximo

iii x e A ye B x y

Jefinimos uma ordem no conjuntode cortes por

AB GD A E C

isto e se Acc e existe x ed talque le C mas x4A

a Mostre que d é de fat uma ordem isto é

i Dados dois cortes t y arts 4 y ou ya e

Se Ly e 445 enter 45



b Moshe
que D e'umcorte deDedekind am a

ordem 4 satisfy o Axiom daCotaSuperiorMinima isté
que todo subconjunto de D que

é limited super'rmente ten
uma cotasuperior minima

Para cada racional Pfe Q definiens o arte associate a Pg por

Pg ArgBg onde Apg x eQ Xs Pg

c Definadas operates

DxD D e o DxD D
demodo que

pg man qtmin
e

pq0 ma E uh



c Moshe que exist uma bijesco f IR D que é um isomer

fismodecorpus ordenades ist é

fat y fix fly y f x y e R
f x y fix o fly

e

x y f x I fly Fx y e IR


