Lista 17 - Regra da Cadeia

(1) Sejam f(x,y) = senzy, z(t) = 3t e y(t) = t*.
Considere a fungao z(t) = f(x(t),y(t)).
(i) Calcule 2/(t) diretamente.

(ii) Calcule 2/(t) usando a regra da cadeia.

(2) Seja z = f(x,y) uma funcao de classe C' tal que f(2,1) = 4, gi@ 1)=3e 25(2, 1) =-2.
Considere a fungao g(t) = t2f(2t2,3t> — 2). Calcule ¢'(1).
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(3) Seja z = f(x,y) uma funcao diferencidvel tal que f(2,1) =4 (2,1)=1e a—y(?, 1)=-1.
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Ox
Sabe-se que y(t) = (2t,t2, z(t)) é uma curva cujo traco esté contido no grafico de f.
Determine a reta tangente a curva 4 no ponto y(1).

(4) Sabe-se que z = f(x,y) é uma fungao diferencidvel tal que
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xaf;(m,y) - yajyt(:v,y) =0
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para todo (7,%) € IR?. Prove que a fungdo g(t) = f(t, ;), V't > 0, é constante.

(5) Seja z = f(z,y) uma fungao diferencidvel tal que

f(#® +2t,4 — %) = 2t + 3t*, V te R. Sabe-se que of

25(3,3) = 1.

0
Calcule af(?), 3) e o plano tangente ao grafico da fungao f no ponto (3,3, f(3,3)).
Y

(6) A funcgao f : IR — IR é derivdvel e a fungao z = g(x,y) é diferencidavel. Sabe-se também

que f(1) =2, que gg(l 2)=3e g (1,2) =5 equeg(t, f(t)) = 4, V te IR. Determine a reta
)

tangente ao grafico da funcao f no ponto (1, f(1)).

(7) Seja z = f(z,y) uma fungao diferencidvel, e considere a fungao g(u,v) = f(u — v,v — ).

Verifique que gg + gg 0.

(8) Seja z = f(x,y) uma funcao diferencidvel, e considere g(u,v) = f(g, E). Verifique que
v u
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