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Leitura prévia

** MONTEIRO, Cecilia; PINTO, Hélia; FIGUEIREDO, Nisa. As fraccoes e o
desenvolvimento do sentido do numero racional. Educacao e
Matematica, Lisboa, n. 85, p. 47-51, 2005.

Disponivel em: https://em.apm.pt/index.php/em/issue/view/87



https://em.apm.pt/index.php/em/issue/view/87

Fracao e seus significados

e Parte de um todo
* Quociente (divisao)

* Razao, razao entre duas partes de um mesmo todo

* Operador multiplicativo

E ainda para Mometti (2021):
* NUmero

* Medida

* Proporcao
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Em busca de uma aprendizagem significativa

“Procuraremos mostrar como € que, utilizando as estratégias informais
dos alunos como ponto de partida na aprendizagem, € possivel que os
alunos construam de forma significativa o conceito de fraccao, ao
mesmo tempo que é valorizada a compreensao e a participacao activa

do aluno no seu proéprio processo de aprendizagem”. (Monteiro, Pinto,
Figueiredo, 2005, p. 47)



O ensino de fracoes

* Normalmente inicia-se parte/todo (Brasil ou Portugal)

* Exemplos: circulos, retangulos (chocolates, pizzas etc)

e Dai ensina-se sobre fracdes equivalentes

* Adicao, depois subtracao (operacao inversa)

* Ponto de partida: conceitos matematicos e nao situacoes-problema




Problemas

1) Quatro amigos foram a um restaurante e pediram trés pizas. Dividiram
igualmente as trés pizas. Que parte de piza comeu cada amigo? Cada amigo
comeu mais gue uma piza ou menos que uma piza? Explica o teu raciocinio.

2) Se em vez de quatro amigos fossem oito amigos, pedissem trés pizas e as
dividissem igualmente, que parte de piza comeria cada um? Cada amigo
comeu mais gue uma piza ou menos que uma piza? Explica o teu raciocinio

3) Em qual dos grupos anteriores, o de quatro amigos (problema 1) ou o de
oito amigos (problema 2), cada amigo comeu mais piza? Explica o teu
raciocinio.




A
Dividiram cada uma das 3 pizas em quatro partes iguais e deram 3 fa-
tias a cada amigo.

Responderam que cada amigo comeu trés fatias de piza.

Dividiram 2 pizas, cada uma destas em duas partes iguais e a terceira
piza em quatro partes iguais e deram metade de uma piza mais um quar-
to da outra a cada amigo. Responderam que cada amigo comeu metade
de uma piza e mais um quarto de outra.

C
Dividiram cada uma das 3 pizas em oito partes iguais e deram 6 oitavos
a cada amigo. Responderam que cada amigo comeu 6 oitavos.

0

Dividiram cada uma das 3 pizas em oito partes iguais. Contaram os pe-
dagos de uma piza obtidos e multiplicaram por 3 (temos 8 X 3 = 24) e
dividiram as 24 fatias pelos 4 amigos (24 = 4 = 6). Responderam que
cada amigo comeu seis fatias.

t

Dividiram 3

= 4 e obtiveram 0,75 e alguns responderam 75%



Respostas dos alunos que nao conheciam
fracoes

3 6
— Todas as respostas (12 parte) levam a 20Uz

- As respostas dos alunos referiam quartos, oitavos e metades, por extenso,

mesmo nunca tendo sido “ensinados” na escola a chamar-lhe assim
(figura2).

— Outros alunos referiram-se a fatias, mas os desenhos elucidaram sempre
se eram quartos, oitavos ou metades (figura 3).
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Figura 3. Producoes de dois grupos a proposito do problema 1



Sistematizacao

simbologia da frac¢cio. O apelo a conexdao com a divisao
foi um dos aspectos realcados no didlogo que se manteve
na turma, e o professor acabou por registar no quadro a
expressao

As fracgdes unitdrias surgiram e 3 /4 apareceu igual a

1+1+1
4 4 4

e também igual a

1 N 1
2 4
Como houve alunos que dividiram a piza em oitavos, hou-
ve ainda a resposta 6 /8, o que permitiu notar que afinal 3 /4
de piza era a mesma por¢io de piza que 6 /8 de piza. A multi-
plicacio também surgiu quando um grupo resolveu dar 1/4
de piza a cada amigo:

1 N 1 N 1 9 1

J— N - — >< —,

4 4 4 4
Houve um aluno que referiu que tinha comido uma piza me-
nos 1/4, tendo o professor aproveitado para escrever



Conclusao...

* Alunos com nocao (informal) sobre o que é fracao, decomposicao em
fracdes unitarias, comparacao e multiplicacao de fracoes.

* Com o passar do tempo, os alunos recorriam cada vez mais ao uso dos
simbolos das fracoes. Para resolver os problemas.

 Notaram que nenhum dos grupos apresentou respostas sem sentido
(aprendizagem significativo).

 Alunos compreenderam relacdes entre fracdes, numeros decimais e
porcentagens (por exemplo 3/4 =0,75=75%).




Discussao

* Inversdao no ponto de partida da aprendizagem em relacdo a abordagem tradicional =
“inversao anti-didatica” (FREUDENTHAL, 1973, 1991)

* Ponto de partida passa a ser as situacoes e por fim sistematiza com os conceitos matematicos

* Processo de construgdo do conceito de fragao tem por base as proprias estratégias informais
dos alunos e as suas produgdes proprias (valorizagdo dos conhecimentos prévios da crianca)

e Alunos participam mais ativamente do seu proprio processo de aprendizagem.

* Lembra que a matematica e criagdo humana (para organizar, relacionar, estruturar, generalizar, provar,
formalizar o mundo a nossa volta

. Situagf')es problemas: sdo apresentadas de forma aberta (no sentido de que ndo € ensinado a
partida qualquer processo de solu¢do) e sdo tais que permitem gerar conhecimento
matematico (producao de novo conhecimento).

* Interacdo em sala de aulas (diferentes estratégias, mesmo resultado)
* Abordagem centrada no aluno e na sua aprendizagem



Reuna-se em grupo (15 pessoas), discuta e resolva os
problemas a seguir:
Tempo: 30 minutos para a tarefa. Voltamos as 20h40min

1) Andei % km hoje e ontem tinha andado % km. Quanto andei ao todo nos dois dias?

2) Se um jogador de basquetebol encesta uma bola em duas tentativas em um jogo, e
outro jogo ele encesta uma bola em quatro tentativas, qual é a fracao que
representa o desempenho do jogador nos dois jogos?

1 7 7 1 7 7 ] ~ . .
3) E do cereal A é acucar. " do cereal B é acucar. Se misturarmos porcoes iguais de
ambos os cereais, que fracao desta mistura é de acucar?

1 N 1
4) Em uma sala de aula > dos estudantes sao rapazes e noutra sala " dos estudantes
sao rapazes. Se pusermos os dois grupos juntos, que fracao de rapazes sera obtida?



1) Andei % km hoje e ontem tinha andado i km. Quanto
andei ao todo nos dois dias?

1,1
2 4
2x1+1x1
, = 1
I . R
2+1 3

4 4



2) Se um jogador de basquetebol encesta uma bola em
duas tentativas em um jogo, e outro jogo ele encesta
uma bola em quatro tentativas, qual € a fracao que
representa o desempenho do jogador nos dois jogos?

cestas _1——1_2_1
ne. de tentativas 2+4 6 3 \

// \\ Nos 2 jogos

12 jogo 22 jogo

Outro pensamento: Deve ser entre 50% e 25%. Ou seja,% de 100% = 33,33%



1 . 1 .
3) - do cereal A é acucar. ” do cereal B e acucar. Se

misturarmos porcdes iguais de ambos 0s cereais, que
fracao desta mistura é de acucar?
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1 .
4) Em uma sala de aula E dos estudantes sao rapazes e

1 .
noutra sala " dos estudantes sao rapazes. Se pusermos

os dois grupos juntos, que fracao de rapazes sera
obtida?

N3o sei, nao é possivel resolver.
Quanto tem em cada grupo/sala de aula?
Nao tem solucao.



Curriculo paulista, p. 338

(EFO4MAO9A) Reconhecer as fragoes
unitarias mais usuais (1/2, 1/3, 1/4,1/5,
1/10 e 1/100) na representacao fracionaria

Numeros racionais: fracoes

Nimeras. | 4* | ¢ gecimal como unidades de mecida meno- | U1Aeras Al UsLais (172,175
res do que uma unidade, utilizando a reta P '
numeérica como recurso.

(EFO4MAQ9B) Ler numeros racionais de Numeros racionais: fracoes

Nimeros 4° | uso frequente, na representacao fraciondria | unitarias mais usuais (1/2, 1/3,
e decimal. 1/4,1/5,1/10 e 1/100).
(EFO4MA10A) Reconhecer que as regras do
sistema de numeracdo decimal podem ser
estengldas para a represent_agao dqm_mal de NGmeros racionais: represen-
um numero racional e relacionar décimos e ~ .

. o .. ~ . tacao decimal para escrever

Numeros 4° | centesimos com a representacao do sis-

tema monetario brasileiro, estabelecendo
relagoes entre representagao fracionaria
e representacao decimal de um numero
racional.

valores do sistema monetario
brasileiro.




Curriculo paulista, p. 342

Nimeros

50

(EFO5MAO03) Identificar e representar fra-
¢Oes (menores e maiores que a unidade),

Representacao fracionaria
dos nimeros racionais: re-

(EFOSMAO06) Associar as representacoes
10%, 25%, 50%, 75% e 100% respec-
tivamente a décima parte, quarta parte,
metade, trés quartos e um inteiro, para
calcular porcentagens, utilizando estraté-
gias pessoais, calculo mental e calculadora,
em contextos de educacgao financeira, entre
outros.

Célculo de porcentagens e
representagao fraciondria.

Nimeros 5° | associando-as ao resultado de uma divisdao | conhecimento, significados,
ou a ideia de parte de um todo, utilizando a | leitura e representacao na reta
reta numérica como recurso. numeérica.
(EFOSMAOQ4A) Identificar diferentes escritas | Comparacao e ordenagao de
iimetes 50 nas representacoes fraciondria e decimal numeros racionais na represen-
com 0 apoio em representacdes graficas, tacao fraciondria e decimal utili-
identificando as fragoes equivalentes. zando a nogao de equivaléncia.
(EFOSMAO04B) Produzir diferentes escritas Comparacao e ordenagao de
fibmarns 50 nas representagoes fraciondria e decimal nameros racionais na represen-
com 0 apoio em representagdes graficas, tacao fraciondria e decimal utili-
identificando as fragoes equivalentes. zando a nogao de equivaléncia.
(EFOSMAOQS5) Comparar e ordenar nimeros | Comparacao e ordenagao de nu-
—— 50 racionais positivos (representagoes fracio- Meros racionais na representagao

naria e decimal), relacionando-o0s a pontos
na reta numeérica.

decimal e na fraciondria utilizando
a nogao de equivaléncia




BNCC (2018)

( - 29
Numeros — 22 ano (p. 284) Problemas envolvendo significados de dobro,

metade, triplo e terca parte

Significados de metade, terca parte, quarta

. 7 Numeros — 32 ano (p. 288)
parte, quinta parte e décima parte

(EFO4MA09) Reconhecer as fracdes unitarias mais usuais (1/2, 1/3, 1/4,1/5, 1/10 e 1/100) como
unidades de medida menores do que uma unidade, utilizando a reta numeérica como recurso.

42 ano

(EFOSMAO03) Identificar e representar fracdes (menores e maiores que a unidade),
associando-as ao resultado de uma divisao ou a ideia de parte de um todo, utilizando a reta
numerica como recurso.

(EFO5MAO04) Identificar fracdes equivalentes.

(EFOSMAO05) Comparar e ordenar numeros racionais positivos (representacdes fracionariae 52 ano
decimal), relacionando-o0s a pontos na reta numeérica.




Materiais pedagodgicos

* Trilhas de Aprendizagem - Secretaria Municipal de Educacao de Sao
Paulo (2020, 52 ano)

* Disponivel no e-disciplina

Como trabalhar fracdes de acordo com:
 Atividade 8 (p. 110)
 Atividade 18 (p. 128)




TRILHAS DE APRENDIZAGENS

ATIVIBARE 8 - Veames faler de fragbes?

TRILJA DE CONHECIMENTOS

Nessa atividade, vamos falar um pouco das fracdes e a forma que elas s3o representadas matema-
ticamente. Uma fracdo é um nimero usado para representar partes de um valor inteiro que foi dividido
em partes iguais. O nlimero que representara cada uma das partes nessa divisdo chamaremos de fracdo.
Em uma fracdo, o nimero que esta na parte de cima da representacdo € chamado de numerador, e
representa a quantidade de partes que estamos considerando do total, jd o nimero que esta na parte
de baixo da representacdo, chamamos de denominador, que representa o total de partes iguais no qual
o inteiro foi dividido.

Observe a figura:

Adopaata o F iy

Se um chocolate for dividido em partes iguais entre 6 amigos, cada parte ou parcela desse choco-

late que cada um recebera sera l6:

VAMOS PRATICAR!

1. Pegue uma folha de papel e dobre-a ao meio juntando as pontas. Abra-a novamente e represente
com um desenho como ficaria. Pinte uma de suas partes.

Z. Uma cartolina foi dividida em 4 partes iguais. Se o Juliano entregar 3 partes dessa N
cartolina para um amigo realizar uma atividade, qual a fracdo que representard a
parte que sobrou dessa cartolina? R

3. Seuliano dividisse a cartolina em 6 partes iguais, e entregasse 4 partes para um amigo, qual fracio
representaria:

A cartolina toda?

A parte que o amigo recebeu?

Represente com um desenho as duas situacdes:

M A

4. Aproveitando esse conhecimento de fracées, divida cada retingulo para representar as fracées a
seguir, € circule o retingulo em que estd representada a maior fracido:

2

3

2
7

FN e

ol v




TRILHAS DE APRENDIZAGENS M.:'I.TEM"‘L“C:'I. — 5% AND

ﬂm@m@ ﬁ @ = @@mﬁl@m(ﬂ@ [ﬁ]@[ﬁﬁ]@m@@ m@@&@m@ﬁ@ 3. Quem comeu mais pizza: o [ulianc ou a amiga dele? Por qué?

TRILHA DE CONHECIMENTOS

5K (um meio); S (trés oitavos) ou 7 (sete décimos) sao nimeros racionais representados na 4. Aafirmacio a seguir é verdadeira ou falsa? Por qué?
2 8 10

forma fraciondria. O nimere 1 €igual a 1 & o nimero 5 € menor que 6 entdo, o ndmero 1 ¢ menor do que o nimero 1

Na ilustracdo a seguir, o nimero % indica a relacao entre a quantidade de partes (3), que foram

utilizadas na confeccdo de uma toalha, a partir de um tecido que foi dividido em 8 partes iguais.

ATIVIDADE 18 =
VAMOS PRATICAR!

TRILHA DE CONHECIMENTOS
1. Juliano comprou uma pizza e a dividiu, igualmente, entre ele e suas amigas: Abigail, Paola, Regiane

e Renata. Represente, utilizando a escrita fraciondria, quanto da pizza cada pessoa comeu: Os moldes sdo as planificacdes das superficies de sdlidos geométricos. Eles sio formados por figuras planas.

VAMOS PRATICARI

Quanto da pizza cada pessoa comeu

femmeees 1. OBMEP) Observe como montar um cubo de papel:

\ ! o %

P
N

- - L —]

Z. Naquele mesmo dia, uma vizinha de Juliano também comprou a mesma pizza, que foi dividida igual-
mente entre 6 pessoas. Represente, por meio de uma fracdo, quanto da pizza cada pessoa comeu:

a) Qual das figuras seguintes pode ser usada para montar um cubo em gue as faces opostas tenham

a mesma cor?
Pizza Inteira Quanto da pizza cada pessoa comeu

() (B) (©) (D) G

~— & Ve, Fonte: www.obmep.org.br  Acesso em: 7 jun. 2020,

o i e F i Cicemim
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Trabalho 1 — entrega 24/09 (aula assincrona)

* Em grupos, pensem em uma Sequéncia Didatica para ensinar fracdes de forma nao
tradicional. De preferéncia, utilizem algum material concreto nessas aulas.

* Entende-se por Sequéncia Didatica uma sequéncia de aulas para ensinar
determinado conteudo, no caso, Fracoes.

* Trabalho escrito entre 4 e 8 paginas contendo:

Capa (nome dos integrantes do grupo e periodo)
Elaboracao de uma sequéncia didatica para ensinar fracoes no EF1.

Indique a turma/ano, quantidade e duragdo das aulas, metodologia a ser utilizada e sua
descricao, indicando como irao trabalhar com as criangas.

De preferéncia, utilizem um material concreto (criado por vocés ou ndo) para utilizar nas aulas
com as criancas, saindo do tradicional explicacao+exemplo+exercicios.

Procurem utilizar uma abordagem que valorize a aprendizagem significativa.



Proximas aulas...

I

08/09 10/09
Leitura prévia de textos Fracdes
Discussao Fracoes + Resolucao de Problemas Anadlise de sequéncias didaticas
22/09 — Assincrona 24/09 — Assincrona
Elaboracao do material concreto Elaboracdao da Sequéncia didatica sobre Fracoes
Postagem do trabalho 1 via e-disciplina Poderda usar o material concreto nessa Sequéncia de aulas

Postagem do trabalho via e-disciplina

06/10 08/10
Leitura prévia de textos Oficina FracOes
Discussao Algoritmo + Outras representacoes Pode reenviar versao 2 da Sequéncia Didatica (data a definir,

prazo provavel de uma semana)



