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LES 458 — TEORIA MICROECONOMICA II
LISTA 2 — Equilibrio Geral

Questdo 1) Em uma economia, 0 agente A possui dez unidades do bem 1 e o agente B possui

12, 112

10 unidades do bem 2. As funcdes utilidades de A e B sdo descritas por Ua=x12x,'? e

Up=x1x>, respectivamente. Em uma economia de trocas sob equilibrio geral competitivo, tome
o segundo bem como numerdrio, isto é, o preco do bem é dado, z»=1, e denomine p; o prego
do outro bem.
a) Em equilibrio, qual o valor de p;?
Resposta:
Agente A: Ua=x1"%x,"? e Dotacdo inicial (Wa) = 10 do bem X3 e 0 do bem X

Agente B: Up= x1x, € Dotacdo inicial (Wg) = 0 do bem X3 e 10 do bem X,

No ponto em que o individuo A maximiza a utilidade, as funcdes de demanda pelos bens sdo

BW 4

= Wa o BWa
dadas por: X14 = (a+B)p, » X24 (a+B)p2

Substituindo Wa, e & nas equagdes acima temos:

XA= =, X = T

No ponto em que o individuo B maximiza a utilidade, as fungdes de demanda pelos bens séo

aWB BWB

dadas por:  X1p = @B, X2B = (@+B)ps

Substituindo Wg, e & nas equagdes acima temos:

X — CZWB X — BWB
1B ™ (a+p)p, 2B (a+B)p2
X = —= ex = ——= 27
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Sabendo que: x14 +X13 = Wig +Wip € quep, = 1:

10p4+0 O0p,+10
P1 pz+p1 P2=10+0
2p, 2py
10p; , 10 _ 10
2p, 2p,
10p, + 10 = 20p,
10p, = 10
pr=1
_ 10p1+0p2 _ E _
xiy= = 2= 5
_ 0p1+10p22 —
X1B = T 2p 2 5

E’W1A+WIB = 5+5:10

Para: X24 + Xop = Woy + Wiop
10p1+0p2 + Op1+10p2
2p; 2p;

10 10
P1 + D2 — 10
2p, 2p;

=0+10

Substituindo p, =1:
10p; + 10 = 20p,4

pp=1
10p1+0p2 10
X = —-———---—= = 5
2A 2p, 2
Op1+10p2 10 _
2p, 2

xZB == 5
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b) Calcule a faca o gréfico da curva de contrato.

Resposta: lembrando que ao longo da curva de contrato TMSA=TMSg

1 -1
0,5x942x14 2  x
TMSA = 2A1 1,4_1 — xZA
0,5x1A7x2A7 14
X
TMSB = = =28
X1B
X24 _ X2B
X14 X1B

Como: x,5 = 10 — x4 € x5 = 10 — xq4

X2A _ 10 —X24

= e x = X
%14 10 — 244 1A 24

c) Calcule a funcdo de bem estar Utilitarista e Rawsiana para essa economia.
Resposta: Utilitarista- SW =Y2_, Ui = U, + Uz =5+25=30

UA:51/251/2 =5

Up=5*5=25

Rawsiana - SW =min{ Ua.Us }=min{ 5;25}=5

d) A alocacéo final € equitativa?
Resposta: Sim, ela € equitativa porque os dois agentes recebem a mesma quantidade de bens,

porém ndo é possivel afirmar se ela é justa.

Suponha agora que seja alocada metade da dotacdo inicial de A para B, responda:

e) Qual a nova alocacéo eficiente (equilibrio competitivo) dessa economia?

Resposta: com a nova distribuigéo de bens: w, = (5,0) e wg = (5,10)

A partir das funcbes de Demanda e sabendo que:

p1=p; = L

5+0 5+10
X14 — T=2,5 xlB=T=7,5
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5+0 5+10
xZA=T=2,5 Xop = > =7,5

f) Calcule a fungdo bem estar Utilitarista e Rawsiana para essa economia.
Resposta: U4=2,5Y22,52=25
Up=71,5*7,5=56,25
Utilitarista - SW =2, Ui = U, + Ug = 2,5+ 56,25 = 58,75
Rawsiana - SW =min{ Ua.Us }= min{ 2,5; 56,25}= 2,5

g) Caso seja utilizada a funcdo de bem estar Utilitarista, essa alocacao é preferivel a primeira?
Justifique sua resposta.

Resposta: Sim, porque aumentou o bem estar da sociedade como um todo.

Questdo 2) Considere uma economia de trocas puras com dois agentes (A e B) e dois bens (x e
y), em que o agente A tem utilidade Z/=x?"*y*"® e dotaco inicial wA: x=4 e y=8, 0 agente B
tem utilidade Us=x"2y?? e dotacio inicial wB: x=8 e y=4, x e y denotam quantidade dos bens.
a) Encontre os precos px e py no equilibrio (considere que ndo havera excesso de
demanda nesse mercado — podemos dizer também que trata-se de mercado limpo).
Resposta:
Agente A: U=x?Py® e dotagao inicial (Wa) = x=4 e y=8

Agente B: Usg=x"2y?3e dotacéo inicial (Wg) = x=8 e y=4

No ponto em que o individuo A maximiza a utilidade, as funcdes de demanda pelos bens sdo

BW 4

Wy .
dadas por: x4 = —A— ;y, = @ hry

(a+p)px

Substituindo Wa, e & nas equag0es acima temos:

(4p,+8p,)

Xq = 2 € =2

(4px+8py)
Py
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No ponto em que o individuo B maximiza a utilidade, as fungdes de demanda pelos bens séo

e — _AWp _ _Pws
dadas por: xB - (a+ﬁ)px € yB _ (a+B)py
xy = LEPHPN 2 Epctany)

B 3 DPx Ys 3 by

Sabendo que num mercado sem excesso de demanda (limpo): X4 + Xg = Wyy + W,p:

(4px+8py) n (16px+8py) _
3D 3px B

12

20p, + 16p, = 36p,
16p, = 16p,

px _ 16 1

py 16 1
Sabendo que num mercado sem excesso de demanda (limpo): y, + Y, = Wya + Wyp

(4px+8py) n (8px+4Dpy) .
3py Spy

12

16p, + 20p, = 36p,
20p, = 20p,

;’_x = % = %, portanto: px = py; px=1; e py =1
y

b) Encontre as quantidades de equilibrio dessa economia.

Resposta: a partir das fun¢bes de Demanda temos:

g = 2 26 o 1(48) 12,
A7 3 1 3 A7 3 41 3
1(8+4) 12 _ 2(8+4)_24 _
=5y o ey =5 ;=8

c) Calcule a funcdo de bem estar Utilitarista e Rawsiana para essa economia.
Resposta: U4 =824 = 6,35
Up=4'78%° = 6,35
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Utilitarista - SW = Y2, Ui = U, + Ug = 6,35+ 6,35= 12,70
Rawsiana - SW = min{ Ua.Us }= min{ 6,35; 6,35}= 6,35

Suponha gque um agente externo (que pode ser um agente do governo — conhecido como
leiloeiro no artigo original de Walras) dite os pregos de px=2 e py=3, responda:

d) Haveré equilibrio nessa economia?

Resposta: N&o haverd, pois para essa combinacdo de precos, as quantidades
demandadas ndo respeitaram as dotagdes iniciais: Se px=2 e py=3:
x, = 10,66 e y, = 355: x5 = 466 eyz = 622

AsSiM, x4 +Xp > Wy + Wyp €Y+ Yp < Wyy +Wyp

e) O que ha de errado quando o leiloeiro estabelece os pregos dessa forma?
Resposta: O Governo, determinou uma nova combinagdo de precos que nao é tangente as
inclinacdes das curvas de indiferenca, ndo respeitando desse modo o segundo Teorema do Bem-

estar, o que faz com que essa economia saia do equilibrio competitivo.

Agora, considere gque o leiloeiro se ausente da economia e que as preferéncias do agente A se
modifiquem, apresentando a utilidade Ua= x+3y e que as preferéncias do agente B permanegam
inalteradas.

f) Encontre os precos px e py no equilibrio.

Resposta: px=1 e py=3

g) Encontre as quantidades de equilibrio dessa economia.

A demanda do agente B néo foi alterada:

1 (8px+4py) 1 (8x1+4x3
xp = SE) 1@ _ g oy
3 12% 3

(16p,+8D))  (16:148+3)
VB = 3py = 9 = 4‘,44‘

x, =12 — x5 = 12 — 6,67 = 5,33
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Ya= 12 — yp = 12 — 4,44 = 7,66

h) O Agente A, porque a relagdo de precos = TMS é constante.
i) Calcule a funcdo de bem estar Utilitarista e Rawsiana para essa economia.
Resposta: Ua=(5,33)+(3*7,66) = ~28
Up=6,67"%4,44°R =~ 5

Utilitarista - SW =Y2_, Ui = U, + Ug = 28+ 5=33
Rawsiana - SW = min{ Ua.Us }= min{ 28; 5}= 5

J) Caso seja utilizada a funcdo de bem estar Utilitarista, a mudanca de preferéncias do agente A
foi boa ou ruim? Justifique sua resposta.

Resposta: Boa, pois aumentou o bem-estar da sociedade como um todo.

Questdo 3) Robson Crusoé produz e consome peixes (P) e cocos (C). Assuma, que durante

certo periodo, ele decida trabalhar 200 horas, sendo indiferente em dispender seu tempo

pescando ou colhendo cocos. A producdo de Robson por peixes é dada por:

P = Ip'/2 e de cocos dada por: C = [c1/2

Onde Ip e lc sdo o ndmero de horas dispendidas pescando ou colhendo cocos.

Consequentemente: [p + lc = 200

A utilidade de Robson Crusoé por peixes (P) e cocos (C) é dada por: U(p,c) = VPC

a) Caso Robson ndo possa trocar com o resto do mundo (economia fechada), como o0 mesmo
escolherd alocar o nimero de horas disponiveis? Qual a escolha 6tima de peixes e cocos?
Qual o nivel de utilidade ele obterd? Qual serd a Taxa de Transformacdo do Produto?

Calcule a faca o grafico da Fronteira de Possibilidade de producéo.

Resposta: P = [p/2; C=1ct/2; U(p,c) =VPC ;e lp+ lc =200

Como: Ip =P? e lc =C?, podemos substituir na restricdo para encontrar a Fronteira de
Possibilidade de Producgao: [P + lc = 200: ou FPP: P2+ C2= 200

No ponto 6timo a TMS=RTP
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au
TMS= 2B — 05P 1/2¢c12 ¢
- a_U ~ 05Pl/2¢c-1/2  p
JFPP
2P
RTP =45 = =
J0FPP 2C
ac

Como: TMS=RTP, temos: % — g eP=C

Substituindo na FPP: P2+ P2= 200 -
2P2=200; P =100 = 10 e C=10.
U(p,c) =v1010 = 10

1

TMS=RTP=20=2
10 1

b) Suponha agora que possa haver trocas com o resto do mundo e Robson possa trocar peixes
por cocos em uma razao de precos de pr/pc= 2/1. Se Robson continuar a produzir as
mesmas quantidades de P e C apresentadas em (a), qual serd o ponto de escolha, dado que

ele pode fazer trocas? Qual serd o novo nivel de utilidade de Robson?

Resposta: Sabemos que no ponto 6timo: TMS = % , entéo:g = %

Assim, no ponto étimo C = 2P

Mantendo a producdo constante em P=10 e C=10

Sabendo que a restri¢do or¢amentdaria é dada por: C* Pc +P* Pp =I

Aos precos Pc =1 e Pp =2, a restricao fica:

C* Pc +P* Pp =1 =10*1+10*2 = 30 - valor da produgao com as trocas.
Max U(p,c) = VPC

Sj C+2P=30
lhngP__EZ::E C=2p
UmgC P 1
2P+2P=30
4P=30

P =30/4 =7,5e C=2*P =15.

U(p,c)=+7,5%15=10,61
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Com Economia Aberta:
Producéo: 10 cocos e 10 peixes
Consumo: 7,5 peixes e 15 cocos
Trocou 2,5 peixes por 5 cocos

Com a abertura Comercial Robson esta melhor!

Questdo 4) Suponha que a funcdo de producdo de Robson tenha se modificado e que agora o
mesmo tenha que alocar Capital e Trabalho na producéo de Peixes (P) e Cocos (C), dado por:
P = Kp*?Lp'? e C = KcM?LcY?, considere também que a funcdo utilidade de Robson se
modifique, se transformando em U(C,P) = CP, e que a dotacdo de capital é 200 (K = 200) e de
trabalho é 600 (L = 600), encontre:

a) O preco do capital (r);
Resposta: P = Kp2Lp'2 ; € = KLY U(C,P) = CP; K = 200; L'= 600
Encontrando a FPP, sabe-se que ao longo da Fronteiraa TMSTP=TMSTC

op
alp _ 05kPY/21p~t/2 _ Kp

TMSTP:a_P = ot P I
dkp
ac
TMSTC= 2. — OSkel2le™ 2 Ke
oc 0,5kc™1/2]c1/2 lc
dkc
Ke

. K
Assim =2 =
lp lc

Incorporando a restricdo: Kc = k- Kp elc =1 - Ip e substituindo na igualdade acima:
Kp k- Kp
lp  I-1Ip

Fazendo a multiplicacdo cruzada:

Kp(l-lp) = lp(k - Kp)
Ipk = Kpl

~| =
~i| =

Kp==1Ilp e, Kc==Ic

Substituindo na funcédo de producéo de peixes:

k k
P= (lT lp )1/21P1/2 — (lT)llzlP
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P="lp elp-P ()
Substituindo agora na funcdo de producéo de coco:
C= KCllchllz

C= (f? Ic) Y2 cV2= (1;; Y12
=& - @)2P)
C=(kl)*-P

RTP =-1

C=(200 * 600) *-P
C=346,4-P

Maximizacéo da Utilidade:

Max CP

SjC=346,4-P

Lagrange: L=CP + A [C - 346,4 +P)
aL—P+?\—0 A=-—P
ac - UeAT
aL—C+7\—0 A=—C
o°P - UeAE

Portanto: C =P
Substituindo em: C=346,4-P - C=346,4-C— 2C=3464—->C=173,2=P
Lembrando que TMS=RTP=1 e PP/PC = 1 ou PC/PP =1
% (Lyuz _ % (200V112 _
lp= P (k) =173,2 (600) 300

600

%)1/2 =100

kp= P* (£)12-173,2 %(
% (L1 _ s (200172 _

le= C* (1) = 173,2 (222)2 = 300
* (K12 * (000\1/2 _

ke= C* (922 173,2* (2222100

Resposta: Para encontrar os pregos dos fatores devemos encontrar as TMST:
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oP
_ap _ Kp 100 _ 1
TMSTP=9 = 22128 _ 2
g D 300 3
dkp
oc K 100 1
_ Bl _ ke _ _ 100 _
TMSTC= 26 = X6 =210 _ 2
g% c 300 3
dokc
Entdo: Y = 1: ser=3, entdow = 1.
r 3

b) O preco do trabalho (w);
Resposta: w = gr
¢) A quantidade de equilibrio de peixes;
Resposta: 173,2
d) A quantidade de equilibrio de cocos;

Resposta: 173,2
e) A quantidade de capital dispendida na producéo de peixes;

Resposta: Kp=100

f) A quantidade de capital dispendida na producédo de cocos;

Resposta: Ke=100

g) A quantidade de trabalho dispendida na producdo de peixes;

Resposta: 1p=300

h) A quantidade de trabalho dispendida na producéo de cocos;

Resposta: lc=300
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