9a. Lista de Exercicios de MAT0206 e MAP0216
19, semestre de 2021

. Seja [ RT — R definida por

e g : R — R sua inversa. Mostre que g(0) =0 e ¢'(x) = g(z).

. Se a < b, definimos a integral fb r)dx = fb x)dx. Mostre
que:

a) Se f : [—a,d] funcdo fmpar (ie: f(—z) = —f(z)) entdo
[* flx)dxz=0.

a)Se f : [—a, a] funcao par (i.e: f(—z) = f(x) entdo fi)a flz)dx =
foa flz)dx

. Seja f :[0,1] — R definida por f(x) = { Osex 71

I sex=0.
Prove que f é integravel, mas nao existe F' : [a,b] — R tal que

F=f

.Seja f ¢ [a,b] — R tal que f > 0 e f é continua em ¢ com

f(c) > 0. Mostre que
b
/ f(z)dx > 0.

. Seja f :[0,1] — R, definida por f(x) = {

0 se x é racional
0 se x é irracional. ’
Prove que f nao é integravel em [0, 1].

1
. Seja f:]0, 1[— R, definida por f(x) = { q

0 se x é irracional.

se T = na forma irredutivel

Prove que f ¢é integravel em [0, 1] e fo (Ponha f(0) = 0.)
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7. Seja f : |a,b] — R integravel. Prove que a fungao definida por
f(x) = [ é Lipschitziana.



