5a. Lista de Exercicios de MAT0206 e MAPO0216

1°. semestre de 2021

1. Decida se cada uma das séries abaixo é convergente. Se possivel, calcule sua soma.

o] 1 o k = n n
1)Z(W+2”> 2)2(—1)’%2 para 0 <t <1 B)Zu(l—i—u) para |u| <1

n=0 k=0
e

n=0
4) Zm” cos (%) para |z| <1 5) Z sin”" z para |z| < Z 6) Z (Z E)
~ J
n=0 n=0 n=1 J=1

1 =k
8) _ 9) .
— ; vn+1++/n ; sin k
= 1 =2 k
10) 3" cos (_) 1)y 2o k

k
k=1

) [e'e) 1 oo
arctg n en 2"
2 3 — 4 A>0
DW= P ‘2w Yl
2. (2n)! <1 =1 > In+2
Y 5> N X e
n=1 (TL') n=2 n n=2 nn n=1 \/TLS + 3 \/Tl3 + 5
> 1 > 1 = Inn = Inn
9 1-— - 10 11 —— 12 ——— 0
3 (1) )2 Ty 12 DY
{ ool 1 1 14 > | n+1 1 =, pl3" nle®
3)21@ +— ) p>0 )Z;\/ﬁn - 5)2 o 6)2_; -
o0 1 O?) n? nO?D 3 "=
ek n n
17 — 18 3" 19
> 0w () WY Gy

3. Decidir se a série converge absolutamente, condicionalmente ou diverge.
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4. Verifique as relagoes 1) e 2) abaixo e use-as para calcular as somas 3) - 7):
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1) Y [f(n+1)— f(n)]= lim f(n)— f(1), se o limite existir.

2) il[f(” +1) = fln=1)]= nhj{)lo[f(”) + f(n+1)] — f(0) — f(1), se o limite existir.
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. Determine os valores de x € R para os quais as séries convergem.
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. Seja (a,) uma sequéncia qualquer dos digitos 0,1,2,...,9. Mostre que a série

10100 o

é convergente.

. . , o a
. Seja (a,) uma sequéncia de ntimeros positivos. Mostre que 5 -
> a, converge.

. Se > a, = s, calcule Y (a, + any1).
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. Mostre que, se ) (a,)? converge entao ) %* também converge.
. Mostre que, se (a,) é sequéncia decrescente e »_ a, converge entao n - a, — 0.

. Seja (a,) uma sequéncia decrescente, com lim, ,,, a, = 0. Mostre que a série Y  a,
converge se e somente se » 2" -agn converge (Teste de Condensacao de Cauchy). Use este

resultado para discutir a convergéncia da série ——.
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