Estatistica de Redes Sociais

Segunda lista de complementos e exercicios da aula 14.
2 de novembro de 2020

Dado u € Sy, para todo a € {1,..., N} seja

e+u(a) + efu(a)
s [eCFDH0) 1 eu®]”

r(afu) =

Dado u € Sy, seja
ap(u) = argmax{|u(a)| : a € A},

as(u) = argmax{|u(a)| : a € A\ {a1(u)}},

an(u) = argmax{|u(a)| : a € A\ {a1(u),az(w),...,an—1(u)}}.

Para todo £ € [0, 1], defina

A(u, &) =inf{a € A: Zr(ab(u)\u) > &}

b=1

Dado u € Sy e a € {1,..., N}, para todo & € {0,1} seja

1

1+ e—2u(a)’
—1, em caso contrario.

O(u(a), €) = +1, se £ <

1 Pseudocoédigo: Algoritmo 1

Objetivo: construgao simultidnea de duas evolugoes partindo de duas listas distintas quais-
quer, visando leva-las para dentro da faixa {—(N —1),...,N — 1}.

1. Inicializacao: Escolha duas listas u € Sy e v € Sy.

2. Escolha uma regra de parada R C |J1>(Sx x Sn)™.

n=1
3. Defina U§ =, Uj =v e H = (Uy,Uy).
4. Para n > 1, faca:

4.1 Sorteie (independentemente dos sorteios anteriores) &1 uniforme em [0, 1]

4.2 Atualize AY = A(UY_1,&L) e AY = A(UY_4,&L).

4.3 Sorteie (independentemente dos sorteios anteriores) £2 uniforme em [0, 1].

14 Atualize O = O(U_,(A2),€2) e OF = O(U2_, (A2),€2).

4.5 Defina U} = mau 0u(UY_1) e U} = wav 00 (Uy_1).

4.6 Atualize H concatenando a sequéncia anterior H com (UY,UY): H = (U}, Uf) ... (U, UY).
4.7 Se H ¢ R, continue o lago.

4.8 Se H € R, termine o lago e imprima H.



2 Exercicios

1. Sejam u,v duas listas quaisquer em Sy. Verifique que a seguinte afirmagao é verdadeira: no item 4.2
do Algoritmo 1, se & < min{r(ai(u)|u),r(ai(v)|v)}, entdo Aj(u,&1) = a1(u) e A1(v,£]) = a1 (v).
Generalizando, verifique que se

& < min{r(a1(Uy,)|Uy,), (a1 (Uy,)|U5)},
entao
Ap(u, &) = ar(Uy,) e Ai(v,€1) = ar(Uyy).
2. Sejam u, v duas listas quaisquer em Sy . Verifique se as seguintes afirmagao sao verdadeiras:
[ ]

N {gh <N} N {gh < min{r(ay (UL U3),r( (U)IU2)} }

m=1 m=1

N
N {&h < minfr(@ @), @@z} < () {ux @] < N|Ux @) < N }.
m=1 acA

e Usando as duas inclusoes acima, concluimos que

P (n {U% (@] < N.|U% ()] < N}) > (}V)N

acA
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