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Valores Verdade

T: “verdadeiro”
F: “falso”

Valoragao:

Renata Wassermann

v:P—A{T,F}
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Valor verdade de férmulas complexas

® v(-a)=T sse v(a) = F
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Valor verdade de férmulas complexas

® v(—a)=Fssev(a)=T

® v NB)=F sse v(a) = F ou v(B) =F
* vi(aVvpB)=Fssev(a)=Fev()=F
s vie—=>p)=Fssev(ie)=Tev(B)=F
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Arvore de analise
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Consequéncia Ldgica

1, 02,93,y Pn E Y
)

Se v(p;)=T,entdo v(v)) =T
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Exemplo

(pA—=q) — r,—r,p = q (“Se teve greve de dnibus e ndo havia
taxi na estagdo, entdo Jodo atrasou para a aula.”)

Renata Wassermann Légica Aula 8 8 /14



Exemplo

(pAN—q) — r,—r,p E q (“Se teve greve de 6nibus e n3o havia
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Exemplo

(pAN—q) — r,—r,p E q (“Se teve greve de 6nibus e n3o havia
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Exemplo

(pAN—q) — r,—r,p E q (“Se teve greve de 6nibus e n3o havia
tdxi na estagdo, entdo Jodo atrasou para a aula.”)

pA—q

(pA—q) = r

—| | T T - T M

i e e R e R

o | | B | e | B | B n | B n 1 o

Renata Wassermann

|| || |4 || 3

'rl'n—|—|'|'|'r|—|—|_é

Légica Aula 8

8/ 14



Exemplo

(pAN—q) — r,—r,p E q (“Se teve greve de 6nibus e n3o havia
tdxi na estagdo, entdo Jodo atrasou para a aula.”)

Renata Wassermann

plalr|-r|-q|pA-q|(pPA—q)—=r
FIF|F|[T|T F
FIF|[T|F | T F
FIT|F|[T|F F
FIT|[T|F|F F
TIF[F|[T|T T
TIF[T|F|T T
T|T|F|[T|F F
T[T|[T|F|F F
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Relagdo entre - e =

A dedugdo natural é correta em relagdo a semantica:

Renata Wassermann Légica Aula 8 10 / 14



Relagdo entre - e =

A dedugdo natural é correta em relagdo a semantica:

P1,$2,P35 -+ Pn H 1/}

Renata Wassermann Légica Aula 8 10 / 14



Relagdo entre - e =

A dedugdo natural é correta em relagdo a semantica:

D1, 2,93, .y Pn = Y => 01,902,903, ..., on = ¢
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Relagdo entre - e =

A deduc3o natural é correta em relac3o a semantica:

01,02, 03y Pn F D => 01,02, 03, ..., n E Y

A deducio natural é completa em relacdo a semantica:

P1,¥92,P3, -3 ¥Pn ): w = ¥1,¥92,P3;, .-+, Pn + ¢
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Relagdo entre - e =

A deducao natural é correta e completa em relacdo a semantica:

01,02, 03, ..y Pn Y = 01,02, 03,...,0n E Y
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Provas por inducao estrutural

Indugdo matemdtica: Se M(1) e supondo M(n) provamos M(n+1),
entdo M vale para qualquer natural.
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Provas por inducao estrutural

Indugdo matemdtica: Se M(1) e supondo M(n) provamos M(n+1),
entdo M vale para qualquer natural.
Exemplo: Y7 ;i=nx(n+1)/2

Inducdo estrutural: encontrar relacdo entre férmulas e naturais.
Exemplo: Toda fbf tem o mesmo nimero de “(" e “)".
Usar altura da arvore!

Base: n = 1 (dtomo)
Passo: Fbfs com altura até n possuem a propriedade, mostrar para
arvore de altura n+1
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Férmulas bem formadas (fbf)

Atomos

Se ¢ é fbf, entdo (—¢) é fbf

Se ¢ e 1) sdo fbfs, entdo (¢ V ) é fbf
Se ¢ e 1) sdo fbfs, entdo (¢ A 1)) é fbf
Se ¢ e 1) sdo fbfs, entdo (¢ — 1) é fbf

Backus Naur Form (BNF)
¢ == pl(=)l(e V)l A)|(p = )
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Prova da correcao

D1, 02,03, 0y On Y = 01,02, 03, ..., o0 E Y
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Prova da correcao

P1,¥92,P3,---s¥n H ¢ = ¥1,$P2,93, -, Pn ': ¢

Ideia: indu¢ao no comprimento das provas!
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Prova da correcao

P1,¥92,P3,---s¥n H ¢ = ¥1,$P2,93, -, Pn ’: ,(/]

Ideia: indu¢ao no comprimento das provas!

Base: Provas de 1 linha
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Prova da correcao

P1,¥92,P3,---s¥n H ¢ = ¥1,92,93, .-, Pn ’: ¢

Ideia: indu¢ao no comprimento das provas!

Base: Provas de 1 linha
Passo: 1,2, @3, ..., pn - 1 tem prova de tamanho k.
Suponha que vale correcdo para provas de tamanho < k.
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Prova da correcao

P1,¥92,P3,---s¥n H ¢ = ¥1,92,93, .-, Pn ’: ¢

Ideia: indu¢ao no comprimento das provas!

Base: Provas de 1 linha

Passo: 1,2, @3, ..., pn - 1 tem prova de tamanho k.
Suponha que vale correcdo para provas de tamanho < k.
Qual a dltima regra aplicada?
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Resumo - regras
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