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Para a Demonstracgi send consideracla a seguinteabordagems
Sequalquer das afirmacojes for verificador implicard ma

reguinte e assimo todas serai verdadeiras Superba que a

hipitese a estacomprovada Deve se mostran as seguintes

implicagois a b c d a fechando
o cielo

PROVA

a b

Se T e sobrejetora entero T e bijetora Basta mostrar que
T e injetorou N T 8

se e e sobrejetora IMGT2 W entao f ut E W F algum
F E V Tal que TCF w

Como Im GT w dim Im T dim W e pelo
Teorema da Dimensai

dim
w

dim
W

din V dim N T t dim CImGT

dim N T O N T E

Enlai T e ingetora e portanto bijetora



b c

Como T e bigitova diretamente T e injetora

c d

Se T e injetora mostrare que T lever unna base de V ein

una base de W

Suponha Bs VT Tw base de V entai mostar que
Bz T VT T Jin e base de W

Da hip'otise olim V dim W n Logo Be e Bz tem

E elementos portanto basta mostrar que Bz e LL

Pi T VT t t f n T VI 8
Aplicando a Linearidade

TCBrVI t B.nun 0
V

Conclui se que F E N T Mas T e injetora portanto
N e E e folof GmVI 8 Mas eisa e una

CC dos vetory da base Bs LI destaforma B Bn 0
Enlai Bz e LL e consequentemente base deW



d a

Se T lever de base de em base de W provar que T e

sobujetorou Se t e solmejetora Im CT w e t ut E W I

Falgum F E V Tal que TCF w

Da hip'otesei se B s VT In e base de V enter
Bz T VT T Fn e base de W Askim qualguer
w E Wpode see escrito como CL doselementos da base

Bz
w ai T Ti t n t xn TGTw

Aplicando a Linearidade

w T xVT u on JinJue

E como B s e base de V F E V

Logo T E ut para algum F E V e T E sohriyetora


