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Aula 6

Definicao
Seja Q C R", Py € Q e Py ponto de acumulagdo de Q). Dizemos
que f : (O — R € continua em Py se

PIi_)rr)Do f(P) = f(Po).

Observacdao Quando f for continua em um subconjunto A de Dy
dizemos que f é continua em A. Dizemos, simplesmente que f é
continua quando for continua em todos os pontos do seu dominio.



Aula 6

Exemplo

A funcdo constante f(x,y) = ¢ € continua, pois vimos que

lim f(x,y) =c = f(xo,¥0)
(x,¥)—(x0,¥0)

para todo (xg, yo) em R?.



Aula 6

Exemplo

A funcdo f(x,y) = x € continua, pois vimos que

lim f(x,y) = x0 = f(x0, Y0)

(x,y)—(x0,¥0)

para todo (xg, yo) em R?.
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Exemplo

A funcdo

fx y):{ Sy (oY) # (0,0,

ndo é continua em (0, 0).
solucdo: De fato, se y1(t) = (t,0) e y2(t) = (0,t) temos
2 £2

t
lim fyi(t)) lim 2 1, lim f(ya(t)) lim =+

Logo ndo existe o lim( )00 f (X, y) e, portanto f ndo é continua
em (0,0).
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Exemplo
A funcdo

| 2, () #(0,0),
f(x,y)—{ ty o

é continua em (0,0).
solucao: De fato,

lim f(x,y)= |im x 0

(x,y)—(0,0) (x,y)—(0,0) m o

isto é

lim f(x,y)=0=f(0,0)
(x,y)—(0,0)

ou seja, f € continua em (0,0).
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Observacao: Sejam f e g funcdes continuas em Py e k uma
constante. Segue das propriedades do limite que f + g, kf e f.g,
sdo também, continuas em Py. Além disso, se g(Pp) # 0, entdo g
serd também continua em Py.

Exemplo

a) Toda funcdo polinomial é continua R".

b) Toda fungido racional € continua nos pontos do seu dominio.
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Teorema

Sejam f: Q CR" - R eg:B CR — R duas fungdes tais que
Imf C B. Se f for continua em Py e g continua em f(Py), entdo a
composta h(P) = g(f(P)) serd continua em P.

Exemplo

~ . 2.2 .
As fungées sin(x — y?), cos(x? — y?), e eln(x + y) sdo
fungbes continuas em todos os pontos do seu dominio.
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Teorema
Sejam f: Q CR" - R uma funcdoevy:l C R — R uma curva
tal que y(t) € Q para todo t € |. Sey for continua em ty e

continua em y(ty), entdo a composta g(t) = f(y(t)) serd continua
em typ.
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