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Mudanca na taxa de poupanca

@ Lembre que o capital por trabalhador evolui de acordo com a seguinte
equacao _
kf = Sf(kt) — (6 =+ n)kt

@ Em estado estacionario:
sf(k*) = (6 +n)k*

@ Suponha a economia inicialmente em estado estaciondrio com taxa de
poupanca sp
> Capital por trabalhador = k}
» Produto por trabalhador = y; = f(k})
@ No instante tp,a taxa de poupanca aumenta permanentemente para
SB > SA



Aumento na taxa de poupanca

Figure: Aumento na taxa de poupanca
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Efeitos de longo prazo

@ Aumento na taxa de poupanca leva a um estoque de capital por
trabalhador mais alto em estado estaciondrio:

kg > k)

@ Renda per capita serd mais alta como consequéncia, pois y = f(k):

YB > Ya



Transicao

@ Aumento n3o é imediato:

» Em to, capital por trabalhador ainda estd no seu nivel original (varidvel
de estado)

> Cresce ao longo do tempo, pois a taxa de poupanca mais alta faz com
que o investimento fique acima da depreciacdo temporariamente

» Com o tempo, crescimento cai porque PMgK é decrescente

» Renda por trabalhador segue trajetéria semelhante
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Implicacao

@ Aumento na taxa de poupanca leva a um aumento permanente no
nivel da renda por trabalhador de um pais

@ Mas gera aumento apenas transitério na taxa de crescimento da
renda per capita

» Capital exibe retornos marginais decrescentes



Efeitos sobre consumo de estado estacionario
@ Lembre que consumo é uma fracdo 1 —s da renda
Ct = (1 — S) Yt

@ Dividindo por L;, obtemos o consumo por trabalhador em func3o da
renda por trabalhador:

Ct = (1 — S)f(kt)
@ Em estado estacionario:
c"=(1-s)f(k")

@ Aumento em s tem dois efeitos:
» Eleva o nivel da renda por trabalhador de estado estaciondrio f(k*)
* Contribui para aumentar c*
» Dimunui a parcela da renda alocada a consumo
* Contribui para diminuir ¢*



Regra de ouro

@ s baixo = k* baixo e PMgK elevada

» Aumento em s leva a um aumento significativo em f(k*)
» Primeiro efeito domina; ¢* aumenta

@ s alto = k* alto e PMgK baixa

» Aumento em s leva a um aumento pequeno em f(k*)
» Segundo efeito domina; ¢* diminui

o Regra de ouro: taxa de poupanga s, que maximiza consumo de
estado estacionario



Regra de ouro

Figure: Regra de ouro




Regra de ouro

@ Em estado estacionario:
c*=(1—39)f(k*)=f(k*)—sf (k)
@ Sabemos que sf(k*) = (8 + n)k*. Logo:
c*=Ff(k*")—(6+n)k*

@ Encontraremos primeiro o capital por trabalhador de estado
estacionério que gera consumo méximo (kz). Maximizando c* com
relacio a k*

dc*
dk* | .

g

— F(k2)—(8+n) =0

FI(k:) =8 +n

e Agora podemos inferir a taxa de poupanca (sg) que induz esse nivel
de capital por trabalhador em estado estacionério:

sef(k2) = (8 +m)k?



Regra de ouro

Figure: Regra de ouro
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Caso Cobb-Douglas
@ Funcdo de producao Cobb-Douglas:
f(k)=zk*
@ Encontrando o capital por trabalhador associado a regra de ouro:

FI(k:) = za (k)1 = 8+n

(o 1/(1-a)
g S+n

@ Encontrando a taxa de poupanca da regra de ouro:

sgf(kg) = (6 +n)k,

o+n za
_ g _
sg_(5_‘_,7)2(1%";)0‘_ z O0-+n

@ Logo, s, =«



Transicoes

@ Suponha uma economia inicialmente em estado estacionario, com
taxa de poupanca s > s,

@ No instante ty, taxa de poupanca diminui para s

@ Capital e renda por trabalhador de estado estacionario s3o mais baixos
@ Mas ajuste n3o é imediato
» Em tp, capital ainda esta no nivel inicial
» Decai ao longo do tempo pois, com a taxa de poupanca mais baixa,
investimento < depreciacdo (por trabalhador)
> No longo prazo, tende para kg
» Produto por trabalhador segue caminho semelhante, pois y: = f(k:)



Transicoes

Consumo por trabalhador aumenta no longo prazo
> Quando s = sz, ¢* é maximo

@ Mas em tg, consumo por trabalhador aumenta de maneira discreta:
Ct = (1 —S)f(kt)

» Em tp, capital por trabalhador ainda estd no nivel anterior, mas a
queda em s induz “salto” em ¢;

A partir dai (t > tp), ¢ segue trajetéria descendente (por conta da
dindmica do capital e produto)

» Converge para c¢; > c* no longo prazo

Trajetéria inteira de consumo por trabalhador é mais alta, em
comparacao ao nivel inicial



Inicialmente s > Sg

Figure: Redugdo na taxa de poupanca de s para s,
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Inicialmente s > Sg

Figure: Reducdo na taxa de poupanca de s para sg
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Inicialmente s > Sg

Figure: Redugdo na taxa de poupanca de s para s,
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Transicoes

Suponha agora uma economia com taxa de poupanca menor que a da
regra de ouro

| 4

Inicialmente em estado estaciondrio, com taxa de poupan¢a s > s,

No instante tp, taxa de poupanca aumenta para s,

Capital e renda por trabalhador de estado estacionario sao mais altos

Mas

>

>

ajuste n3o é imediato

Em tp, capital ainda estd no nivel inicial

Cresce ao longo do tempo pois, com a taxa de poupanca mais alta,
investimento > depreciacdo (por trabalhador)

No longo prazo, tende para kg

Produto por trabalhador segue caminho semelhante, pois y; = f(k¢)



Transicoes

Consumo por trabalhador aumenta no longo prazo
> Quando s = sz, ¢* é maximo

@ Mas em ty, consumo por trabalhador diminui de maneira discreta:
Ct = (1 —S)f(kt)

» Em tp, capital por trabalhador ainda estd no nivel anterior, mas a
queda em s induz “salto” para baixo em c¢;

A partir dai (t > tp), ¢ segue trajetdria ascendente (por conta da
dindmica do capital e produto)

» Converge para c¢; > c* no longo prazo

Em comparacdo ao nivel inicial, consumo por trabalhador cai na
transicdo, mas aumenta no longo prazo



Inicialmente s < Sg

Figure: Aumento na taxa de poupanga de s para sg
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Inicialmente s < Sg

Figure: Aumento na taxa de poupanca de s para sg
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Inicialmente s < Sg

Figure: Aumento na taxa de poupanga de s para sg
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