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Posicoes relativas de retas no espaco

A partir de suas equacoes, € possivel estudar as
posicoes relativas de duas ou mais retas

Relembrando — 2 retas do espaco podem ser:

Retas Paralelas | ~0/ncidentes
Distintas copla nares
o

Obliquas

Concorrentes .
Perpendiculares

Obliquas Nao

S




Posicoes relativas entre duas retas

Retas coplanares Retas ndo coplanares ou
reversas:

Paralelas distintas

Obliquas

Paralelas coincidentes

Concorrentes

25




Sejam r e s duas retas e sejam:

e A€er,A=(xy,y,2) e v, =(a,b,c)umvetor
diretor de r

* BE€s,B=(xyY,2) e v, =(d,e,f)umvetor
diretor de s

Retas Paralelas: {v,,v.} LD, ou seja, v, || v; &

LB = S a
= (= T v el
dJaeR /v, = av, =R T

Paralelas Coincidentes: Aes(OuB Er), r=s

Paralelas Distintas: A € s(ouB &r), . rls




Sejam r e s duas retas e sejam:

« A€r,A=(xy,v{,2;) e v, = (a,b,c) um vetor
diretor de r

* BEs,B=(x,7,,2,) e v, =(d,e, f) um vetor
diretor de s

Retas Concorrentes: {v., v;} LI, ou seja, v, & v,

E coplanares: {v;, 7., AB} LD < v, 75, AB| = 0 &

a b C s

= d e f = -

X2 —X1 Y2—Y1 2y —Z; d




Sejam r e s duas retas e sejam:

« A€r,A=(xy,v{,2;) € v, = (a,b,c) um vetor
diretor de r

* BE€s,B=(x,7,,2,) e v, =(d,e, f) um vetor
diretor de s

Retas Reversas: r N s = @ e nao coplanares, isto
é: {v,,vs,AB} LI & [v,,7;,4B] # 0 =

a b C
= d e TSI ()
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Angulos entre duas retas

O angulo entre duas retas sera definido como o
menor angulo formado pelos seus vetores
diretores

( (u, V)| )
@ = arccos | ———
lullllvll
Toma-se o0 médulo do
produto escalar, pois se

quer o menor angulo
(0 < a<90)

Obs.: para medir o angulo entre duas retas nao €
necessario que estas se interceptem.




Angulos entre duas retas

Retas Ortogonais = Retas Reversas (NAO

COPLANARES) que formam <

angulo reto
Ouseja, u Ll v < (U,v) =0

A4

Retas Perpendiculares = Retas Concorrentes
(COPLANARES) que formam angulo reto

Ouseja, u L v < (U,v) =0




Exemplo: Exercicio Complementar

Duas a duas, estudar as posicoes relativas das
retas x—3 1 27 —1

ry: =1—-y=

11772 Y =73

X=(10-2)+1(-121) (A€R)

X =4+ 2«a
r3{y=—6—4c (a €R)
zZ=—-5—-2«a

X =(11,-2)+u(-7147) @ER)

X
§—Zy—|




Exemplo: Exercicio Complementar

Ver a resolugao de alguns casos em documento
enviado no e-Disciplinas.




