
Funções de Várias Variáveis

Definição 1. Uma função a  variáveis independentes é uma lei que associa a cada ponto 

              
  de uma região      

  um único número real        
.

Definição 2. Seja           uma função a duas variáveis independentes, o gráfico desta 

função é definido por                               .

Exemplo 1. Sejam      e   as quantidades de produção de três insumos agrícolas, em 
ton/ha, o custo da produção é definido por:

                             

Encontre o custos para as produções:     ,     e     . Qual o custo fixo?

Exemplo 2. Dada a função       , encontre o(s) ponto(s)      tal(is) que         . 

Represente a solução graficamente.

Funções de Várias Variáveis

   Página 1 de LCE0220-Cálculo II    



Exemplos. Encontre o domínio das funções a seguir e o represente graficamente.

(a)               
    

    
 

(b)        
 

   
   

(c)          
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(d)             
       

Esboce, no primeiro octante, o gráfico das seguintes funções: 

a)               

b)            
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Limite e Continuidade

Definição. Seja                     uma função a  variáveis independentes. O 

limite de       quando                   é denotado por:

   
   

        

   
           

        

Caso particular: 

Exemplo 1. Dada a função              , calcule                      .

          
                  

                        

                    .

Calcule

Exemplo 2. Seja a função 

Definição: Seja a função                     uma função a  variáveis 

independentes, com domínio Df e contradomínio C é contínua em               , 
se e somente se:

(i)                
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(i)                  

(ii)              

(iii)                

          
                    

                                

Verifique se esta função é contínua em (1,1)

Exemplo 1: Seja a função 

          

 

     
                    

                        

Verifique se esta função é contínua em (0,0)

Exemplo 2: Seja a função 

Derivadas Parciais

Definição: Seja         uma função a duas variáveis independentes, as derivadas 

parciais de primeira ordem da função num ponto       do seu domínio são dadas por:

  

  
       

    

                

  
                   

  

  
    

    

            

  

e
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se os limites existirem.

      
Exemplo: Dada a função a seguir, encontre suas derivadas parciais.

Na prática  Regras de Derivação

Exemplos: Obter as derivadas parciais de primeira ordem das 
funções a seguir.

(a)                   
     

(b)                             
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(c)              
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