Lista 8

Algebra 1 para licenciatura
MAT0120

Entrega: 19/05/2020

Exercicios retirados do livro: Numeros, Uma Introdugao a Ma-
tematica. Vocés devem entregar até a data limite(19/05,/2020).

Exercicio 1. Construir as tabelas de adi¢ao e multiplica¢ao de Z/AZ, 7] TZ
e 7/6Z.

Exercicio 2. Em 7/247 determinar:
1. Os menores representantes positivos de (—5) e (—4);
2. Todos os divisores de zero e os elementos invertiveis;

3. Faca uma tabela de multiplicacao dos invertiveis.

Exercicio 3. Prove que em um anel finito, ndao trivial, nao pode haver uma
relagdo de ordem total tal que Va, b, cla <c=a+c<b+c).

Exercicio 4. Resolver as sequintes equagoes em Z/mZ
1. 2 — 2 =0, para m = 5;
2. 22 — 2 =0, param =5;
Agora, para p um primo positivo, resolva em Z,
3. 2P =4,
4. % — 2P = 6;
5. xPt — %P2 =5,

Exercicio 5. Seja m|n inteiros positivos. Seja f : Z/nZ — Z/mZ dado por

/@ =72



1. Mostre que f esta bem definida, isto €, satisfaz as condi¢oes para ser
funcao.

2. Mostre que:

(a) fla+B) = fla) + f(B);
(b) f(0) =0;

(¢c) f(1) =1

(d) fle-B) = fla)- f(B)

Exercicio 6. Sejam m e n primos entre si e f : Z/mnZ — Z/mZ X Z|nZ
dada por f(T) = (T, 7).

)

1. Mostre que f estda bem definida,
2. Mostre que f(0) =0 e f(1) = 1;

3. fla+pB) = f(a)+ f(B) (a soma no membro da direita é dada compo-
nente a componente);

4. fla-pB) = fla)- f(B) (a multiplicagao no membro da direita é dada
componente a componente);

5. f € bigetora.



