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Limites Infinitos de Sequéncias
Definicdo (Limite infinito)
Dizemos que uma sequéncia de nimeros reais (x,) tende para 400

€ escrevemos

lim x, = +o00
n—oo

se, dado arbitrariamente um namero real A > 0, existe um inteiro
positivo ng tal que para todo n > ng, tem-se que x, > A.

Exemplo

lim;—seo (Ln_l) = 4o00. Veja que x, = n — % Dado A > 0, seja

nOENtalquen0>A+1e1—ni0>O. Assim,

1 1
Xnozno—n70>A+1—n70>A.

1 )
Logo, se n > ng, temos que x, > Xp, = ng — — > A, pois a
no
sequéncia é crescente.
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Limites Infinitos de Sequéncias

Definiciao (Limite Menos Infinito)

Dizemos que uma sequéncia de nameros reais (x,) tende para —oo

e escrevemos lim x, = —oo se, dado arbitrariamente um nimero
n—oo

real A > 0, existe um inteiro positivo ng tal que para todo n > nq,
tem-se que x, < —A.
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Fatos teis:

a) lim x, = 400 se, e somente se, lim (—x,) = —o0.
n—o0 n—o0
b) Se lim x, = I|m N Yn = 400 e ¢ > 0, entdo
n—oo
lim (xn + yn) = +00, lim (xpyn) = +00 e lim cx, = +00.
n—oo n—o0 n—oo
e
Se lim x, = I|m ypn=—00 e c >0, entdo
n—oo — 00
lim (xn + yn) = —00, lim (Xpyn) = +00 e lim cx, = —c0.
n—oo n—oo n—oo
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c) Se x, > y, para todo ne lim y, = +oo, entdo lim x,

n—00 n—00

e

Se x, > y, para todo ne lim x, = —oo, entdo lim y,
n— o0 n—oo

d) Se x, > 0 para todo n, entdo

imx, =0 < |im
n—oo n—oo

Se x, < 0 para todo n, entdo

imx, =0 & |im
n—oo n—oo
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Proposicao

a) Se lim x,=Le lim y, =400, entdo
n—oo

n—oo
lim x,yp, = tooparal >0 e lim x,y, = —oo para L < 0.
n—oo n—oo
b) Se lim x,=Le lim y, = —o0, entdo
n—oo n—oo
lim xpyp = —ccparal >0 e |lim x,y, = +oo para L < 0.
n—oo n—oo
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