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1. A prova pode ser feita a lápis;
2. Não é permitido o uso de calculadora;
3. Celulares e outras ferramentas eletrônicas devem ser desligados;
4. Boa Prova
5. Cada questão vale 2 pontos, se sua nota for maior que 10 ela será reduzida a 10.
Espero que seja.

1. Questão:

Nesta questão cada ı́tem vale 0,2 pontos, sua nota neste ı́tem será calculada
assim: Seja A= número de respostas certas e B o número de respostas erradas
a nota na questão é o max{0.2 × (A − B), 0}. Em particular qualquer ı́tem
não respondido não entra no cálculo da nota. As justificativas, somente nesta
questão, não serão levadas em conta.

(a) Sejam a, b e c números inteiros. Se a | bc então a | b ou a | b

(b) Sejam a, b e c números inteiros O resto da divisão de a por c é igual ao
resto da divisão de b por c se e somente se c | a− b.

(c) Um número inteiro escrito na base 11 é divisı́vel por 12 se e somente se a
soma de seus dı́gitos (escritos na base 11) é divisı́vel por 11.

(d) Um número inteiro escrito na base 9 é par se e somente o digito de menor
valor está no conjunto {0, 2, 4, 6, 8}.

(e) Se um número p é primo positivo então p divide (p
k) para todo k tal que

0 < k < p.

(f) Existe uma função bijetora entre o conjunto dos inteiros pares e o con-
junto dos inteiros ı́mpares.

(g) A afirmação ∅ /∈ A é verdadeira para qualquer conjunto A.

(h) Dados dois números a e b com a < b sempre existe um racional r tal que
a < r < b.

(i) Um número escrito na base 12 é divisı́vel por 3 se e somente se a soma
de seus algarismos é divisı́vel por 3.

(j) O perı́odo da dı́zima de 30
103 é igual ao perı́odo da dı́zima 100

103 .

(k) Se p1 < p2 < · · · pn são os primeiros menores inteiros primos positivos
então (p1.p2. · · · .pn) + 1 é primo.



2. Questão:

(a) Sejam a, b, x, y e c inteiros. Mostre que se c | a e c | b então c | ax + by.

(b) Sejam a, b, x, y inteiros. Mostre que se ax + by = 1 então a e b são primos
entre si.



3. Questão: Em quantas maneiras podemos dividir um grupo de 20 pessoas em:

(a) 2 grupos de 10 pessoas.

(b) 4 grupos de 5 pessoas.

(c) 1 grupo de 18 pessoas e um grupo de 2 pessoas.

(d) 3 grupos de 6 pessoas e um de 2 pessoas.



4. Questão:Decida se cada afirmação é verdadeira ou falsa, justificando ou dando
contraexemplo (nessa questão, justificativas que explicitem os conceitos utili-
zados terá maior pontuação do que somente o emprego de regras).

Para representar um número na base 12 use os digitos 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, α, β
onde os dı́gitos 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 0 tem os mesmos significados que na base 10
e α = 9 + 1 e β = α + 1

(a) Faça uma tabuada de multiplicação na base 12.

(b) Seja n = (αα238β)12, escreva a expressão de n na base 4. (Represente os
números na base 4 usando os dı́gitos {1, 2, 3, 0} com os mesmos signifi-
cados da base 10).



5. Questão

Defina o conjunto dos números racionais, admitindo que conhece bem os
números inteiros. Diga quando o representante de um número racional está
escrito na forma reduzida.



6. Questão

Mostre que não existe nenhum número racional r tal que r2 = 2.


