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Produto Vetorial

Produto vetorial:

Exemplo:

ݑ ൌ ଵଓԦ൅ݔ ଵଔԦ൅ݕ ଵ݇ݖ

Ԧݒ ൌ ଶଓԦ൅ݔ ଶଔԦ൅ݕ ଶ݇ݖ

ݑ ൈ Ԧݒ ൌ ଶݖଵݕ െ ଵݖଶݕ ଓԦ൅ ଵݖଶݔ െ ଶݖଵݔ ଔԦ൅ ଶݕଵݔ െ ଵݕଶݔ ݇

ݑ ൌ 3ଓԦെ 5ଔԦ൅ 8݇

Ԧݒ ൌ 4ଓԦെ 2ଔԦെ ݇
ݑ ൈ Ԧݒ ൌ 21ଓԦ൅ 35ଔԦ൅ 14݇
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Produto Vetorial

Produto vetorial:

ݑ ൌ ଵଓԦ൅ݔ ଵଔԦ൅ݕ ଵ݇ݖ

Ԧݒ ൌ ଶଓԦ൅ݔ ଶଔԦ൅ݕ ଶ݇ݖ

ݑ ൈ Ԧݒ ൌ ଶݖଵݕ െ ଵݖଶݕ ଓԦ൅ ଵݖଶݔ െ ଶݖଵݔ ଔԦ൅ ଶݕଵݔ െ ଵݕଶݔ ݇

ݑ ൈ Ԧݒ ൌ
ଓԦ ଔԦ ݇
ଵݔ ଵݕ ଵݖ
ଶݔ ଶݕ ଶݖ
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Propriedades do produto vetorial:

I)    ݑ ൈ ݑ ൌ 0 , qualquer que seja 	ݑ.

II) ݑ ൈ Ԧݒ ൌ െݒԦ ൈ ݑ

ଓԦൈ ଓԦ ൌ ଔԦൈ ଔԦ ൌ ݇ ൈ ݇ ൌ 0

ଓԦൈ ଔԦ ൌ െଔԦൈ ݅

ଔԦൈ ݇ ൌ െ݇ ൈ ଔԦ

݇ ൈ ଓԦ ൌ െଓԦൈ ݇
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III)                   

IV)                   

V) ݑ ൈ Ԧݒ ൌ 0	 se, e somente se, um dos vetores é nulo ou
se ݑ e Ԧݒ são colineares.

VI) ݑ ൈ Ԧݒ é ortogonal simultaneamente aos vetores ݑ e ݒԦ.  

ݑ ൈ Ԧݒ ൅ ݓ ൌ ݑ ൈ Ԧݒ ൅ ݑ ൈ ݓ

ݑ݉ ൈ Ԧݒ ൌ ݉ ݑ ൈ Ԧݒ ൌ ݑ ൈ Ԧݒ݉
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VII) Sentido do vetor resultante 

ଓԦ ൈ ଔԦ ൌ ݇
ଔԦൈ ଓԦ ൌ െ݇

ଔԦൈ ݇ ൌ ଓԦ

݇ ൈ ଔԦ ൌ െଓԦ

݇ ൈ ଓԦ ൌ ଔԦ
ଓԦൈ ݇ ൌ െଔԦ
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VIII) ݑ ൈ Ԧݒ ଶ ൌ ݑ ଶ Ԧݒ ଶ െ .ݑ Ԧݒ ଶ

IX) Se ݑ ് Ԧݒ ,0 ് 0 e se  é o ângulo dos vetores ݑ e ݒԦ, 
então:

ݑ ൈ Ԧݒ ൌ ݑ Ԧݒ . ߠ݊݁ݏ

X) O produto vetorial não é associativo.

ݑ ൈ Ԧݒ ൈ ݓ ് ݑ ൈ Ԧݒ ൈ ݓ
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Definição

Fixada uma orientação de ॽଷ, o produto vetorial de ݑ de Ԧݒ é o
vetor, indicado por ݑ ∧ ,Ԧݒ tal que:

a) Se ,ݑ Ԧݒ é LD, então ݑ ∧ Ԧݒ ൌ 0
b) Se ,ݑ Ԧݒ é LI e  é a medida angular entre ݑ e ,Ԧݒ então:

• ݑ ∧ Ԧݒ ൌ ݑ Ԧݒ sin ,ߠ
• ݑ ∧ Ԧݒ é ortogonal a ݑ e a ,Ԧݒ
• ,ݑ ,Ԧݒ ݑ ∧ Ԧݒ é uma base positiva
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Interpretação geométrica da norma do 
produto vetorial

Geometricamente, a norma do produto vetorial dos vetores
ݑ e Ԧݒ mede a área do paralelogramo ABCD determinado
pelos vértices ݑ ൌ ܤܣ e Ԧݒ ൌ ܥܣ

ݑ ൈ Ԧݒ = Área ABCD
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Exemplos

1) Determine um vetor unitário simultaneamente ortogonal
aos vetores:

ݑ ൌ 2,െ6,3
Ԧݒ ൌ 4,3,1 				
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Exemplos

2) Dados os vetores u e v, calcular a área do paralelogramo
determinado pelos vetores 3u e v – u.

ݑ ൌ 1,2,െ1
Ԧݒ	 ൌ 0,െ1,3 				
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Exemplos

3) Sejam os vetores u e v. Calcular o valor de a para que a
área do paralelogramo determinado por u e v seja igual a .62

ݑ ൌ 3,1,െ1
Ԧݒ	 ൌ ,ߙ 0,2 				
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Exemplos

4) Calcular a área do triângulo de vértices A (1, -2, 1),
B (2, -1, 4) e C (-1, -3, 3).


