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1 Equilibrio Geral

a Problema de Pareto.

Max U(l,y) =Ly
[+y? <=24
L=1ly—\1-y>—24)

cpo:
[=y-A=0

1= 1-\2y =0
= 14+y? = 24

dividindo I por II temos:
y/l=1/2y

iv = 1= 2y?

subistituindo iv em iii temos:
202 + % =24

y? =8

y =22

=16
t=238

b Problema da firma

Max 7(l,y) = p.y — w.t
y=vt

subistituindo a restricao na funcao lucro
Max 7 (l,y) =p.y - w.y?
g—z: p—2wy =0
y = p/2w = serd a oferta firma
t = (p/2w)? = p*/4w? = serd a demanda por trabalho
problema do consumidor
Max U(l,y)= Ly
py (= w.t +m
t+1<=24

juntando as restri¢oes =py=w(24-1)
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Max U(l,y) = l.y
py+wt <=24dw+m

L=1ly— Npy+wt—24—m)

Cpo:
[ =y -Lp=0
Il =1-Lw=0
IIT =py = w.(24-1)+7

Como a utilidade é do tipo cobb-douglas a demanda Marshaliana sera:

Yy = M’;’# = demanda pelo bem de consumo genérico

| = 2347 = demanda por lazer

c vamos primeiro encontrar o lucro em funcao das quantidades otimas del ey
m(l,y) = py —w.t

m(lx, y*x) = P — w.ﬁ;

Vamos igualar a oferta e a demanda do bem génerico:

w 2w T 4.2
4.p° = 96.w* + 2.p* — p
3.p? = 96w?
p? = 32.w?

Com a razao de precos podemos econtrar as demandas de equilibrio
[=y=p/2w=2/2

[I=t= (p/2w)? = (2v/2)? = 16

11l =1=24-t =8

Como vale o primeiro teorema do bem estar(mercados completos, fun¢ao utilidade
concava, nao saciedade local etc ) entdao o equilibrio competitivo é pareto eficiente, note
que o resultado encontrado é o mesmo do item a onde foi resolvido problema de pareto.
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2 Externalidades

Firma S ¢é sidertugica
Firma F é a produtora de peixes

Firma B ¢é a produtora de cerveja
a) Resolvendo o problema das firmas

Problema da Firma S

[(z,s) = Ps.s — Cs(s, x) (1)
o1l oCs

55 =~ D5y =0 )
o1l oCs

dr ~ dr 0 3)

Problema da Firma F
y(x, f) = Pr.f — Ci(f,2) (4)

oy, 00

of ~ g = ©)
Problema da Firma B
Hb(l’, b) = Pbb — Cb(b, .73) (6)
oL, oC,
o =B 5 =0 g

b) Sim, existe externalidades nessa economia, pois a sidertgica, ao produzir ago gera
poulicao que afeta o custo de producao das firmas produtoras de peixe e cerveja.
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c¢) Problema de um planejador Central dono de todas as firmas

Max II(z, s, f,b) = Hs(x, s) + U (z, f) + (2, b) (8)
oIl aCs
Pt il )

ol ac, aC; OC.

%:_&E—@x_axzo (10)
oIl oCs

= p, - 11
o oC,

g—Pb W_O (12)

. . 02
Sabemos que o (' é decrescente em x, pois % => 0 e convexa 75 =<0

, . 9 0%
Sabemos que o C é crescente em X, pois z- =< 0 e convexa % =< 0
’ oz oz

. . 2
Sabemos que o C), é crescente em X, pois % => 0 e convexa 3%

=<0

Xn(C5) = poluicao produzida pelo mercado definida implicitamente por 3

X,(Cs, Cy, Cy) = poluicdo 6tima definida implicitamente por 10

da equacao 3 temos

_805 B
or

0 (13)

a da equacao 10

oC, 9Cy ~ 0C,
Or  Or * oz (14)

Como —CJ é crescente e concava entao quando a derivada é igual a zero teremos um
2, maior do quando a derivada é igual a um ntimero positivo x,. Ver figura abaixo
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=C (%)

Economicamente faz sentido o X, ser menor que X,, pois a poluicao é gera uma
externalidade negativa, que nao estava sendo considerada pela Sidertigica. d) devemos

impor um imposto T na firma S por unidade de poluicao gerada.

Problema da Firma S

IIs(x,s) = Ps.s — Cy(s,x) —2.T (15)
o1l 0C;

=P ——= 1
Os F Os 0 (16)
o, 0C, B
e — om —-T=0 (17)

para encontrar o imposto 6timo basta resolver o sistema de equagoes 16 e 17 substi-
tuindo o x genérico pelo x,.
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