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Lista de Exerćıcio - Integrais Múltiplas

1. Inverter a ordem de integração nas integrais duplas a seguir:

a.
∫ 4

0

∫ 12x

3x2
f (x,y)dydx

b.
∫ 1

0

∫ 3x

2x
f (x,y)dydx

Resp.: a.
∫ 48

0
∫√y/3

y/12 f (x,y)dxdy b.
∫ 2

0
∫ y/2

y/3 f (x,y)dxdy +
∫ 3

2
∫ 1

y/3 f (x,y)dxdy

2. Calcular as integrais definidas

a.
∫ 2

0

∫ 3

1
(x2y + 2xy2)dx dy

b.
∫

π/4

0

∫
π

0
[sen(x)+ cos(y)]dx dy

Resp. a. 116
3 b. π

2 (1 +
√

2)

3. Calcular
∫

D

∫
xydx dy, em que D é a região do plano limitada pelas retas x = 2, y = 2 e y = 2− x. (Resp.:

10
3 )

4. Calcule o volume do sólido sob o gráfico da função f (x,y) = x + y e acima do domı́nio dado pela inequações

0≤ x≤ 4 e 0≤ y≤ 4. (Resp.: 64)

5. Calcular
∫ ∫

D(2x− y)dxdy, em que D é limitado pelas retas x = 2, y = x e pela parábola y = x2. (Resp.: 9
10 )

6. Calcule o volume do sólido sob o gráfico da função f (x,y) = 5 e acima do domı́nio dado pela inequações

0≤ x≤ 4 e x≤ y≤ 2x. (Resp.: 40)

7. Calcular
∫ ∫

D(x + y)dxdy, em que D é limitado pelas retas x = 0, y = 0, y = 1 e y = 2− x. (Resp.: 11
6 )

8. Ao calcular o volume V do sólido situado abaixo do paraboloide z = x2 + y2 e acima de uma região S do

plano xoy, obteve-se a seguinte soma de integrais:

V =
∫ 1

0

[∫ y

0
z dx

]
dy +

∫ 2

1

[∫ 2−y

0
z dx

]
dy

Desenhe a região S e expresse o volume V por uma soma de integrais, para as quais a ordem de integração

esteja invertida. Calcule o volume V . (V = 4
3 )
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